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bet 8 bie Heerde. Ivennt e fid) vou berfelben, veveingelt e
fid, fo ift e8 fiir fid immer nod) bad ndmlide Thier und die
Peerde ift threrfeitd immer nod) eine Heerde. Wiirden aber alle
Yhieve fid) vereingeln, Jo witrde de Heerde fidh aufidfen, denn
fle ift nur da8 Sufammen vieler Thieve. Nad) der verfdiedenen.
Geftalt, weldhe ein Aggregat annehmen fann, benennen ivir 8 .
mit verfdhiedenen Namen al8 Reibe, Haufen, Menge, Trupy
u. f. w. Die von Hegel fiir die Darfiellung der Bewegung bded
@ind und bes Bielen gebraudytenr Ausddriide der Repulfion und
Attyaction find natielidy nur metaphorifd) zu nehmen, um, bdie
Ausfdliehlidhfeit ved Cind. gegen anbdere Gind wie a8 Jufams

mengehn cined @ind mit andern zu Befdretben. Die Gleidighls

tigfeit De8 Gind gegen bad8 Gind, wdihrend e8 fidh dod) zugleidh
auf daffelbe begieht, ift der BVegriff der Duantitht. Grde ift
dte duferlidhe Grenge der Qualitdt. =

. Bweites Capitel.
Ounantitdt. -~

Man Ednnte venfen, vaf dad Gind nidt mehr dem Begriff
ber Qualitit angehdren Ednne, weil e8 die Unter{djicde bed Gte
wad in bad einfacdje Fhrfidfein ufammennimms.  Allein bei
niherem Vetrad)t wird man baldb einfehen, vaf die Oualitat im
Flirfidfein fid) vollenvet und mit ikm an fid) felbft die Gleidy-
giiltigfeit ber Grenge Gervorfehrt, welde das Wefen der Ouans
titdt ausmodit. Di¢ Syradie felbft bat den Sujammenhang ver
Qualitdt mit dem Firfidfein aufgenommen. Wenn Jemand bei
einem Borfall fragt: ob er denn etwad dafitr Ednne? fo wird
dle Beftimmtbeit be8 Gefdyehens, bad Gtwasd, sugleid auf bad
@twad jurlidbezogen. Wenn man einen Gegenftand nidyt fennt,
fo fragt man: wad fiiv etn Ding 8 fei? Obne die Beftimmts
Beit feiner Oualitit niirde ein Dafein fidh nidyt auf fidy begiehen
- fOnmen; in der Begiechung anf fidh, im Firfidfein, [dlicht o
Andered von fid) aud und fept dod) ugleidh mit diefem Auss
{dliefen fid) zu thm in Verhlltnif. Seit den Ariftotelijdhen und
nod) mehr feit den Kantifdhen Kategorien ift 8 jur Gewobnbeit
gewotrben, bie RKategorie Der Duantitdt der der Oualitdt vorauf
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geben zu laffen; oft ofne ben geringflen Grund fitr biefe Prds
ceden angupeben, oft elne Redptfertigung derfelben in der Uns
nahme fudend, daf man Gtwad von etnem Undern fdhon Her
Sabl nad) unterfdjeiven tdnne, obwohl man, wasd e8 fei, nod
nidht wiffe.  Diefe Annabme ift jebod) obhne Halt, denn wenn
man aud) burd) tmmer weiter audgedehnte Abftraction bas ber -
LDualitt nad) BVerfdievenfte unter dem beliebten Fitel von Ges
genftdnven, von Dingen ober Eriftengen oder Selenden Jufammens
pwingen fann, fo ird man dbod), um nidt blod Jabhlen, fons
bern DRealed 3dflen zu ¥dnuen, immer irgend eine qualitative
@inbeit der Bielen voraudfepen milffen, weil Had Heterogene fidh
nidyt jufommenydfhlen 14pt. @8 ritrde fidy fofort bemerflidhy ma-
“dyen, wollte man 3 B, Meubel mit Thieren, Thiere mit Mens
fdhen gufammenzdblen. In der pfodologifden Entwidelung der
Sntelligen; witede e8 vollendd unnatiivlidy fein, gu glauben, dah
vie Beftimmung der Srdfe den Borgang vor der Auffafjung der
qualitativen Tnter{djeibung Gaben ¥dnne. Sie gebt tmmer von
bem Was jur Jabhl diber. Wir erbliden 3. B. Biume, fo urs
theilen iir uerft: died Bier vorhandene Dafein find Blume.
Dann erft gehen wiv dazu fiber, fle u ziblen. Diefer Uebergang
ift ein nothwendiger und daber conflanter, wenn iir dfber bie
Beftimmung ve8 Dualitativen Hinaudgehen; wir Ednnen aber
aud) bet diefem ald dem Grften ftehen bleiben und und fdon
mit dbem Auffaffen der Oualitit begniigen. Died ift fogar dad
Gewdhnlide; die quantitative Beftimmung ald die gleidygiiltigere
und genauere folgt erft der qualitativen. Wenn man den
Ariftoteles ald Autoritdt flir ven BVorgang der Ouantitdt anfihet,
fo vergift man, baf bet {hm in den Rategorien dem moooy
{don die ovole voraudgeht, daf er alfo mit der Quantitit
nidt anfingt, baf er andermdrtd unzdhlige Male a8 mocow
bem smoooy vovanfdidt, daf er mithin die Ordnung in bem -
©driftden fiber dle Kategovien flir fid) nidytd weniger ald eine
verbindlidge Nothwendigleit angefehen hat. Die Stoifer liefen
in ihren vier Kategorien dem vrwoxelyevov ba8 morov folgen
und orduneten bdie Ouantitdt theild vem mobdalen theild dem ves
Yativen Berhalten unter. Wie ufillig e8” fiir Kant elgentlidh
war, bafi ex feine RKategovientafel mit ver Duantitht evdifnete,



166

wiffen it aud der Gefdyidhte {hrer Cniflebung und fann alfo
fein Grund fein, fid) ihm zu unterwerfen. GEhwad Hat eine ges
wiffe Grdfe, well 8 died beftimmte Gtwad ift, nidt umgelehrt.
Gtwas unterfdyeivet fid) von einem UAndern Auferlidy ald ein
fitrfichfeiended €ind, weil feine Qualitdt e8 ift, durd) welde thm
pad Firfihftin mdglidh wird. @8 ift ein Ging, weil ¢8 cin
Kropfen, ein Kryftall, eine Pflange, ein Iier, ein Menfd), ein
Haud, ein Kahn u. § w. iff. Obne diefe Beftimmtheit whrde
8 nidt al8 ein Gind eriftiven. Gin qualititslofed Gind ift
eine blofe Ubfivaction, iie iwir daffelbe Hier allerdings audy
benfen, aber aud) dad BVewufitfein Haben, mit {km ein telms
Abftractum zu fepen.

Wir treffen Hier aber nod) auf eine [onberbate Borftellung,
bie trop threr Grundlofigleit febr verbreitet ift und einen Beis
"~ trag gu der Crfabrung lefert, mit weld) fdwer vertilglider
Dartnidigleit ber Dogmatidmusd feine BVorurtheile ju confervie
“gen pflegt.  Diefe BVorftellung it die Ableitung ved Gind ausd
bem Beitbegriff. Die Succffon der Seitmomente foll ber v
fprung der Sabl und damit der Arithmetit fein, wie die Sie
multaneitit der Puncte im Raum die Grundlage der Seometrie,
MMan defintrt die Mathematt? ald die Wiffenfdiaft der Grdfe uny
fpectficivt diefelbe in die Sahls und Rauwmgrdfe, wodurd) man
ble Urithmetit und Geometvie exhllt. Die Jahlgrdfe ents
. nimmt man, wie man verfidert, aud der Unjdauung der Jeit,
tweil Ddiefelbe fid) al8 eine Rethe an fidh gleider Momente ents
falte. An bdiefe Deduction Hat man fih in dem Grade gewdhnt,
baf blefe gleidfom gebeiligt it und ald eine ariomatifdye gu
Anfang der mathematifdien Lebrbiadier vorgetragen zu Wwerben

pilegt. .
Allein BHierbei waltet eine S.'iufd)ung ob. Pas Gins ift

ein ontologifded Ubfivactum, unter welded man der eingeluen -

Seitmoment natiixlid) al8 ein Gind {ubfumiven fann. @8 fann
aber Der cingelne NRaumpunct eben fowoh! davunter fubfumist
werden. Der Punct it aud) ein Eins. Man Tnute auf {olde
Weife bad @ind ehen fo gut aus dems Raum gbleiten. Sellte
fene Unterfdeibung der Mathematif vidtig fein, fo mihte offens
bar ber Wiffenfdhnft bed8 Raums eine Wigfenfdaft der [eit ges
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genfibergefielit werben; allein auf eine i’old;e ii’t e nidt abges

feben. Pan vergift, fobald man aud der BVorfiellung der Aufs
einanbderfolge der Seitmomente dad @nd und bdie Reibe der Gins
Peraudgenommen fat, fofort jede Begtehung auf dle Jeit. Der
Begriff der Jeit wird gang gleidighltiy und diefe villige Gleidye
giltigleit entveft uund thatfadlich, vaf die wirklidhe Genefis bes
Begrifié Gind in cinen anbern Sufommenbang fAlt und daf

-bie Beit fid) su ibm nur ald ein Beifpiet verhdlt. Gine [ahl,

99, 1200, %, '% u. {. w. bat a8 foldje mit ber Seit gar
nidtd ju fdaffen. Ste ift an fid) veine Beflimmung der Srdfe,
weshalb aud) alle Veyhiltniffe ver Raumgrdfe auf thren Auss
brud suriidgeflifrt werben Ednnen; bder grofe Sdyritt, den ein
Bhilofoplh, DeBeasted, mit ber analptifhen Geometrie madyte.
Berhdlt e8 fid) aber {o, dbann folgt aud), dap die Writhmetit
thre cigentlide. Begritndbung in der WMetaphyfif Hat, denu biefe
wirp Niemand von der Bespflidtung entbinden Ednnen, den Bes

\ ariff der Duantitdt abjubandeln und damit die Funbdbamente ber

Arithmetif gu legem. Quantitit ift eine eben fo aligemeine Bes
ftimmung alled Seing, ald8 Oualitdt. Die grofiten principielen
Fostfdritte tn der Urithmetif find daber aud). gang begreiflid
inumer von Philofophen gemadyt, tn Alterthum von Pythago-
reern und Neuplatonifern, in der neveren [elt von Carbanus,
Bruno, Dedcarte8, Leibnip und Hegel. Wad dle Arithmetit fir

“fid) su elner cigenthimlichen Wiffenfdaft madjt und von der fpes

culatisen Wiffenfhaft der Grdfie unterfdheivet, ift ibre Jednik.
Die BVivtuofitdt ded Verftambed, quantitative Berbaltniffe in Fors
meln. audgudriiden, die eine bequeme Oyperation mdglih maden,
follte aber nidyt exfparen, den Inbalt derfelben aud) nady feiner
abfteacten Algemeinbeit in MWorten audzufpreden. Die Geomes
trie aber Hat bad ihr eigenthiimlide Element an ber Figuration ded
Raumesd, bdenn wenn audy bie quantitative Seite derfelben durd)
ble Sabl audgedrlicht werden muf, {o wirh dod) damit nidyt bdie
Dualitit der Geftalt aufgehoben, welde eine Figur ju einer efs
genthimlichen madt. Die Sahl fanu nuy die Gleihheit und
Ungleidhheit der quantitativen Berhltniffe bezeidnen, wihrend

T o Dualitdt verfelben durdy die Vegrengung ded Raums fers

vorgebrad)t witd, 3. B. die Formeln flir vie Oberflddhen exe
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fer und gweiter Ordnung Haben eine Bebeutung nur burd) bdie
Beftalt derfelben. ‘

Man Bat die Hegelide Logif oft dadurd) ald eine Unlo-
git zu verdiditigen gefudit, baf man e8 fiie eine Monftrofitst
audgegeben Bat, in ihr den Begriff der Babl zu finben. So
febr unfer Seitalter bem Realidmusd Guldigt, {o Hat man ed
bod) gegen eine Logif eingunehmen gefudht, die eine veale Logif
fein wolle, Daffelbe Prhdicat, weldes in den Ofren der Jeits
genoffen einen Anflang Hatte finden mbffen, der ihrer Tenbdeny
entfprad), rourbe fiir die Logif ju einem Grunbde {hrer Verwers
fung gemadyt. A8 wenn die Quantitit nidt {&Gon in der Aris
ftotelifden, al8 wenn fle nidht in ben Kantifden Kategorien vors
thme; ald wenn eine Logif, die ausdriidlid) erflrt, jugleid) eine
MMetapbyfit u fein, obne die Entwidelung ves” Quantitdt ge.
pad)t werden ¥dnne; alé wenn nidt die Ariftotelije Metaphyfit
wettldufig auf bdbie Unterfudung bve8 Sablbegriffé einginge,
ald wenn nidit Lambert in feine ArdjitePtonif den Begrifi des
Safhlengebiuded aufgenommen, ald wenn nidht J. Wagner auf
ber SaBl fein Organon begriindet Hitte! So wenig ifl Hier von
Pegel ein Mifgriff begangen worden, daf wabrideinlidy in Jus
tunft -die Entwidlung der Duantitdt und WModalitht einen nody
piel gedfern Umfang getwinnen und allmdlig ju einem ber widys
tigften und in ihrer Anwendung frudytbarften Theile der Wifjens
fdaft werben wird. In welder anvern Wiffenfdiaft follte denn
wobl biefer Begriff ald8 BVegriff abgehanbdelt werven?

Bevor wir nun in dad Speciellere eingehen, mbffen wic
nody etne anbere Vemerfung vovausdfdiden. Die Quantitdt ift
ald die Gleidygiiltigleit ver Gvenge be8 Qualitativen Beftimmt
worden. Dad Mehr ober Weniger, dad Grdfiere over Kleineve,
bie Serftreuung der Vielen ober die Sammlung derfelben, find
Berdnderungen de8 Dafeind, bdie e3 junidft in feiner Oualitht
nidht afficiven. Allein erftlid) find diefe Berdnderungen in ver
WirtlidFeit dod) immer nuy an einem qualitativen Dafein mgs
lid) und e8 ift baber nothwendig, daf fie in threr Bewegung
an ver Dualitht deflelben ecine Grenge Haben. Die quantitative
Jnbiffereny ift alfo nidt abfolut, nuy velatty. Gtwasd wisd 3. B.
in ber WirtlidTelt nidt blod weniger und weniger, fondern ed
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wird endlid) Nidyts; Nidhts v. h. 8 Hdrt ald bied Etwad auf,
su exiftiven. Smweitend aber find die Unter{dieveder Ouane
titat flir dlefe felbft vonqualitativer Bedbeutung Died
ift ein Hauptfap von unermeflidher Widtigleit, bdeffen 1llebers
feben bdie grdften Srethlimer gur Folge Hat. Der Dualitdt gegens
fiber {ft die Ouantitdt die duferlidie und gleidhgliltige Grenge
thve8 Dafeins, allein in Begichung auf fid) felbft find ibre Bes
flimmungen ibhre qualitative Differeny, denn dad Princip diefer
Beftimmungen liegt fa tm Begeiff der Oualitit, ndmlid) der
@nblidfeit und Unendlidyfeit, der Grenge und Sdyranke, bed Einen
und Bielen. Summe, Product und Boteny find qualitar

tive Unterfdyiebe der Grdfe. Su einer arithmetifdhen und in einer

geometrifdhen Progreffon tdnnen dem Ouantum nad) die ndms

Ben entfteben, ift cine qualitativ verfdyiedene. Wir fyreden das
ber aud) gang rvidtig von den Cigenfdiaften der Bahlen
(de affectionibus numerorum), well ein qualitativer Unterfdyied
berfelben durd) ihr Verbdltnih unter einanber erzeugt wird, Wenn
in einer avithmetifden Progreffion ein Gind jur Summe von
anvern Gind Hingutritt, fo ift died ein anbered Befey der Evos
Tution der Reife, ald wenn in einer geometrifden die Multiplis
cation eine8 Quantumé zu Grunde liegt, Dicfe Betradtung
toird genfigen, um bie verfehrte Borflellung abjubalten, als ob
im Aufheben der DOualitht durd) dle Ouantitdt die Dualitht
verfdwunden fef, denn fle ift 8 weber an fid) nod) in Anfehung
ber Quantitit felber.

Die Quantitdt it nun 1) Quantitdt dberhaupt als Bes
griff der gleidyghiltigen Beftimmibeit ver dufern Grenge von Gis
wad; 2) beflimmted Dafein ber Duantitdt ald eined Ouans
tums, bad fid) eben forwohl von dber Duantitdt {iberhaupt, als
von febemr anbern Quantum unter{deidet; 3) Ridgang desd
Quantumd aud der AeuferlidyPeit der Vegrengung in vie Oua.
litdt, infofern ber quantitative Unterfdied zu einem qualitativen
Unterfdhied ber Qualitht wird. Diefe durd) die quantitas
tive Differens Hervorgebradite andere Qualificivrung
ber unmittelbaren Dualitdt ift ver Grav. Gr peigt,
baf bie Trermung ber Quantitht von ver Oualitit nur eine

- liden Grdfen vorfommen, aber die Art und Weife, e diefel
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Abftraction und vaf ale8 Dafein {don utfiarﬁngllitﬁ ein mos
baled ift. ;

L
mautitt'@t an fid).

Sn feiner ausfithrlidhen Logif wollte Hegel fo viel angdngs
lidy eine Deutfdje Terminologie durdhffihren. Er nannte daber
bie Momente ve8 Seind Beftimmibeit, Grdfe, Maah. Spdter
Hat er aber tn der Gncyflopdbvie fiir Grdfe den Ausvrud Ouans
titdt wicder vorgejogen, mweil, ivie cr bemerft, dad Deutfdpe
Wort Grofe vorndmlid) in demn Sinn eined Grofen, alfo fite
Quantum, gebraudt wird. Died ift ridhtig. Obwobl das Wort
®rdfe an fid) in der Tbhat dafjelbe begeidimet, wad Duantitdt,
fo liegt bodh) in Dem legtern Wort eine weitere Abftvaction.
Ouantitdt Hberhaupt ift der Begriff elner Grenge, die ald eine
in threr Aeufieslidhfeit beftimmte demnod) unbeftimmt iff. Gie
ift ntdit eine Grdfe im Unterfdyied .von andbern, fondern BGrofs
fein al3 foldyes, mogozng nidht moeoy e. Denfen wir vas Abs
flractum  der Duantitit an fid, fo venfen wiv ywar bie eus
Berlidyfeit der Grenge, aber jugleid) ald eine gleidghl-
ttg verdnbderlide, bdle alfo in ifrer Beftimmbarfeit an fidy
unbeftimmt ift. Diefen” Begriff wollen die gewdhnliden Defis
nitionen ver Grdfe audfpreden, thun e8 aber mit Kategorien,
bie {dhon weiter greifen. Sie fagen 3. B. grof ift, was vers
mehrt und vermindert werben fann. Wermebhrung und BVermins
berung ift cine felbft quantitative Berdnderung. Ob Gtwas
veymelrt ober ob e8 im Gegenthell vermindert wird, wird nidyt
gefagt, fondern nur, baf Ghwad vermebrt ober vermindert ers
ben finne. Diefe Entgegenfepung in fid) u {dliefen, wird
al8 der Gharvalter de8 Groffeind angegeben. &8 ifi dafitr an
fid gleidygitltig, ob Gtwad vermebrt odber ob ¢8 vermindert wird.
Das Mehr ober Minder iy ¢in Unterfdjied der Entgegenfegung,
ber bad Gtwad al8 folded b. . in felner Dualitht nidyt vers
dndbert und Dder ¢8 aud) nidht al8 ein an fidy Grofed aufhebt.
Grdfer ift e8 ein Brofes; Eleiner ift £8 aud) ein Grofes. Die
Neuferlidifeit dex Grenge ift bei bex Bevmehrung eben fo gut,
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al8 bei ber Verminberung vorhanden; o8 ift gleidghitly, welde
ber entgegengefepten Beflimmungen eintritt; e8 erhdlt fidy bei
Der einen wie bei Dex anbern in feinem Fhrfidfein. Fiir den
Begriff der veinen Quantitdt ift alfo zwar die Vefimmung der
dufern Grenge erforderlid), aber die Veftimmtbeit diefer Beftims
mung witd felbff nod) unbeftimmt gelaffen. Man defluirt vad
®rofe Tiberhaupt aud)y ald bad, wad Theile Hat. Die Kategos
tie De8 Gangen und feiner Iheile enthilt ehbenfalld dle Requifite
ber volifommenen Neuferlichleit, Gleidygitltigeit und Unbeftimmte
feit. Gin Ganged fann in {o und fo viel, ober in {o und fo
otel Xheile gerlegt werben, fo bleibt 8 dod) immer dafjelbe Gange.
@8 Ednuen ITheile von Hm tweggenommen werden, fo Bleibt 8
bod) nod) ein Ganged und bdie Theile bleiben flir fdy aud) Bange.
Das Grojfein an fid) befleht in bder abftracten Iheilbarteit;
weldje Deftimmte IGeilung gemadyt yerven folle, it nod) nidyt
gefagt.

Sm Brofifein liegt daber eine Cnigegenfegung. Einerfeits
muf dle Neuferlidhfeit einer beftimmten Grenge gefept twerden,
benn ofne fie wive bad Dafein nidt quantitativ unterfdjieden;
anberfeitd ift aber eben bdiefe Grenge gleichghitly. Ste Fann anfe
gehobert und dad Tafein in der Einbeit feiner Dualitht untevs
fdyiedlod erweitert werden. 3In diefer Griveiterung Hist vie Migs
lidjteit nicht auf, eine Gufeve Grenge ju Haben, Aud den NAris -
flotelifdgen RKategorien ift flir den Gegenfap ber Grenge und ihrer
Nufhebung der Auddbrud bed 7n0gdr diwpiouévoy und ded
000y Guvexés ald der didcreten und der coutinuirliden
Iblid) geworden. Die bdidcrete Grdfe Hat ihre cigene Gpenge
und fdlieft fidy ald8 eine in fid) getheilte GinGeit in fidh ab.
Die contimuirlide Grifie geht im Gegentheil fletig diber thre
Grenge Hinaus. Im Deutfdlen nennen wir die continuirlide
@rdfe daher audy vie ftetige, in welder, um die Befdyreibung
unfreer Wathematifer ju gebraudjen, Fein ThHeil ver Tepte
ift, @l vidcvet Haben wir nidyt ein eben {o entfpredyended
Wort, wir miften verm einfadie Grdfe fogen, weil die dids
seete Gxdfe einfadhe Theile Hat  Gontimuitdt und Dideres
tion find die BVeftimmungen, die tm Begriff der Quantitdt fibers
Dot liegen. Die Gontinuitdt ift bie Ginbeit, welde vad Picle
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in fich aufhebt; died Aufheben Hat an fd) Peine Grenge; ¢8 fann aber
eine @renge erveldyen; bann wird vas Continuum in fidy abgefdlofen.
Die Didcretion ift die Bielheit der eingelnen Gind, die ald eine
gelne gugleid) fidy auf einanber bejiehen, ofhne darin ify Fhrfids
fein aufgugeben. @ontinuitdt und Discretion Hngen alfo durd
ftd) felbft miteinander gufammen. Die Continuitdt, ald8 Aufs
Beben ber Bielen gur in fid) ununterbrodjenen @inbeit, enthlt
an fid) bad Eind 'ber didcreten Grdfe. Die Dideretion, ald Unters
{dyeiven Der Bielen, enthdlt an fid) bdie Ginbeit derfelben, 3u
weldjer fie fid) auffeben Ednnen. Gine Linie ift continuirlidh,
benn fle Pann in’8 Unendblidye Hin {iber fid) Hinausdgehen; fie
enthdlt in fid) ble Dideretion ded Puncted, Der Punct ift in
thr an fid) vorhanben, aber, fofern fle fid continuict, {ft er in
ihrer @inBeit aufgehoben; durd) dies ftetige Aufheben ded Bunctesd
ift fle eben ein Gontinuum. 3t bdie Linte endlidhy, fo {ift fle
gwar eine in fid) abgefdlofiene Grdfe; fle ift nidht mehr veine
Quantitdt, allein tnnerhald ifhrer exiftivt dle Continuitit der
eingelnen Puncte. Der eingelne Punct flix fich ft eine biderete
®rdfe, obwobl er in fidh) ohne Theile ift. Gr ift ein rdumlides
@ind obne alle Ausbehnung. Gr fann aber in die Continuitdt
{ibergeben.  Gin  LUdtftrahl ift eine continuirlide Grdfe, ble,
ihrer Natur nady, in's Unendlidge fortftedmt; in ihe gelht Welle
in Welle fber; die eingelnen Wellen find an fid) bie didcreten
Grdfen, veven Vlelheit fle ununterbroden {n fidh aufhebt. Gin
Lidytftrabl fann in feiner Bewvegung gehemmt werben; fo iwirh
er eine Beftimmte Grdfe, allein innexhalb feiner Abgefdhloffenbeit
ift er ein Gontinuum, fo fehr, daf die Wellen fogar in fidy gus
riidgeben Ednnen. Uriftoteled driickt die Ginheit ber Bielen in
ber Gontinuitit vamit aus, vaf fle eine gemeinfame Grenge Hits
ten. Die didcrete Grdfie fegt in fidh den Unterfdhied der Bielen
Beraus, Wenn bdie Continuirung aufhdrt, fo Pommt die Dideres
tion de8 Bind an feiner Grenge fogleid) zum BVorfdein. Wenn
eine finte auffdrt, fo {ft der Cndpunct der lepte Punct; wenn
ein Qidtftrahl unterbroden iwird, fo ift e8 eine Geftimmte eins
jelne Welle, bet weldjer feine Hemmung eintvitt. An fidy ift ber
legte PBunct condinulrlid); dle Linie FTann fber-ihre Grenge Hins
ausgehen; ebenfo ber Lidhtftrahl, fobald feine Hemmung wegfdlit.
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Die Dideretion {dwebt et der Definition der Grdfe vor, wenn
fle al8 ein aud gleidhartigen Iheilen beftehended Gange bHeftimmt
wird. Die eingelnen Theile find felber Grdfien, find fitv fich ein

. @ing; alé didcrete ®rdfe begichen fie fid) durdy ifren Unterfdyiey

aufeinander; bdie @ineit ber bdidcreten Grdfe ift ve8haldb, wie
wir oben fagten, elne in fid) getbeilte; bas @ind ift vas Princly
per Discretion, indem 8 fid) in fid) abfdlieft; nidt weniger
wird ¢8 gum Princip der Continuitdt, indbem 8 fd) aufhebt
und feine Realitdt ideell fegt. Wir fagen aud) von einem
Menfdjen, vaf er dideret fei, wenn ev Gehelmniffe flir fid) 3u
Bebalten verfteht; ein inbidcreter Menfdy hingegen plaudert aus,
mifadhtet vie ndthige Unterfdheidung, continuivt fein Wiffen riids
fidtslod in dad Benuftfein Anbderer.

Wegen Ded Jufammenbhangd der Continuitdt und Dideres
tion wird {hr Unter{died velativ, fofern bdie Dideretion in bdie
Gontinuirung fibergehen und die Continuitdt ald ein Continuum
felber discret werben fann. Wenn gefagt wird, daf eine Coms
pagnie Soldaten aus - hundert Mann  beftehe, fo ift Hler ble
Grdfe al8 eine bidcvete gefest. Sie Idnnte aud) aud Hunbert
und funfiig Mann beftehen. Jeber cingelne Solbat beieht fid
tnnerhald der Gompagnie auf alle dibrigen, denn nur mit den
{ibrigen neun und neungig bilvet er eine Compagnie. AI8 Come
pagnie an fid) aber ift jeber Gingelne in bie Ginbeit berfelben
al8 in ein Continuum aufgehoben, wie bdied audy in den gemeins
{daftlidien Bewegungen der Compagnie ald eined militdrifdhen
Jnbiviouums jum BVorfdein Fommi. Die gange Gompagnie
mar{dirt nad) red)td ober linf8 u. . w. In bev Gefdjidyte von
Belbgitgen lefen wir daber aud) Befdyreibungen von Armeen, in
benen gefagt mwird, daf eine Gompagnie ju einer Fleinen Anzafhl
gufammengefdmolzen fei. Ste wird nody ald eine Ginbeit bes,
banbelt, aber bie bdidcrete Grdfe ded8 Continuums, bvad MWos
ment ber Bielfeit, hat fidy verdnbdert.

Mit ver Didcretion muf nidt die Didcontinuitdt vers
wedfelt werven, welde dad Unterbredien in ver Er{deinung einer
Grdfe ift, wibrend fle an fid) fortdauert und nady einem relas
tiven BVer{dwinden ivieder BGervortritt. Die Unterbredjung ift
nidht eine Begrengung ald ein Aufhdren fiberhaupt, fondern durdy
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fle Bin continuirt fidh die Einbeit eined beftimmten Dafeind. Gin
Son 3. B. wird durd) ein Sntervall untesbroden, aber nidht
abgebrodien, ex madyt nur eine Fleineve oder grdfeve Paufe, um
fortzutdnen; er gebt an fid) durd) den lnterfdjied der Inters
valle Gindurd), wie die RGone, wenn fie fidy in die Grve. vers
birgt, dod) umterivbifd fFortftrdmt, o8 baffelbe Waffer wicder
bervorzubredien. Gin Fieber intermittirt, fo ift e8 nod) ba; nnr
fein @r{deinen ift verborgen. Gin Wahnfinniger Hat fucive Ins
tervalle, durd) beven velative BVerniinftigleit fein Wahnfinn fid
continuirt w {. w.

IL.

Quantum

Der Begriff der Grdfe ift fiberhaupt allerdingd ein veined
Abfteactum, dad aber mit Nothwendigleit gedadt werben muf
und dad in allem Grofen feine concrete Crifteng hat. Der Raum,
bie Seit, die Mhterte, dad Bewuftfein, der Wille u. {. w. tn.

~ nen nidht gedad)t werden, obhne mit {hrem Begriff ben der reinen

Quantitdt zu fegen. Continuitdt und Disdcretion find die Unters
fdyiede ber Quantitdt. Wber in der Gleidhgiiltigleit ber Begrens
gung liegt der unvermeidlidhe Uebergang zur beftimmten Quans
titdt. Der Raum wird gum Orte, die Jeit jum Augenblide,
bie Materie gum befondbern Stoff, da8 Vewuftfein ur Borfiels
Tung, der Wille zum Entfdluf. Dasd Dafein ver Duantitdt ald ein
wirtlides ift ein begrenytes, ein Ouantum. Dad Ouantum Lann alé
ein aud) quantitativ unendlidyes extftiven, fo fommt thm diefe Unends
lidjBeit ju. Bon Gott felber wird die Brdfe ald eined feiner Uts
tribute angegeben. Alah ift grof! ruft der Jslam. Die Grdfe
Gotted befteht aber barin, Teine endlidhe, fondern eine fhrantens
Tofe zu fein; audy Anfelmud in feinem Gerfihmten ontologifden
Argument flir dle Grifteny Gotted hielt fidy baran, baf er bad
fet, quo majus cogitari non possit. Daé Duantum ift ein
wirflides uur, weil e8 ein qualitativ beftimmted ift; in feiner
Dualirdt legt alfo die Mglidyfeit feiner quantitativen Begrene

o T

e ..



178

qung. Wenn wir den Begriff ved8 Oumantums an fidh fegen, fo
abftrabiren wir babet von der Oualitdt deffelben, miffen fevody
wenigftend im Algemeinen die Homogenitdt der Duanta al8 eine
Bevingung fiir ihre quantitative Ginbeit annchmen. Die Hos
mogenitit ift in concreto relativ, fofern von einem Befondern
ju -einem Allgemeinen in verfdyievenen Abfufungen fortgefdyritten
werden fann.  Wenn man von Karpfen ju Gritenfifden, von
Oritenfifdien ju Fifden, von Fifden ju Wirbelthieren, von Wirs
belthieven ju Thieven, von Ibieren zu Naturobjecten, von Na-
turobfecten ju Dingen itberhaupt fortgebt, fo fann man endlidy
unter biefer lepten Kategorie bad Ungleidartigfte und den RKars
pfen mit dem Nep, worin ex gefangen, ald pwet Dinge gufams
menzdflen. ‘

Das Crfte im Vegriff de8 Duantums ift feine Begrenzung,
burd) weldie e8 died beflimmte ift, nidt nur grof #berhaupt zu
fein, fonbern im Unterfdhied von anvern Ouantid gevade diefe
Btdfe gu Haben. Im BVerhdltnif von Quantum und Ouans
tum toiederholt fid) elgentlidh nur va8 Berhiltnif von GEtwas
und - Gtivad ald Anderm; e8 entfteht daher grocitens ein Forigang
von Quantum 3u Quantum, der eine Reihe bilvet. Daé Quan-
tum unterfdyeivet fid) jevod) nidyt 6lod von andern Quantis, fon-
bern BHat aud) drittend an fid) felbft die MglidyBeit der quans
titativen Berdnderung. &8 fann an fid) geder ober Fleiner
werden. Diefe Verdndbesung ift nad) der Natur der Ouantitdt
sunddhft eine gleidygliltige. Da febod) die Ouantitdt nur ald
eine Beftimmung der Oualitdt eriftict, {o Hat viefe Sleidgiltigs
feit an derfelben ifjre Grenze. Sie wird, ald eine Befimmung
ber Grdpe, ju einer Berdnderung der Oualitht innerhalb threr felbft.

Pie Pegrensung des Duantums,

Fragen wir, wober ein Ouantum fomme, fo verhdlt o8
fid damit gerade fo, wie mit dem Gnbdliden. Die Ouantitdt
an fid) ift nidjt der Grund firr die veale Eriften; eines Heftimms
ten Quantumg, fonvern died ift immer nur ba8 Wefen felber.
Man vidtet an die Wiffenfdaft Forderungen, bvie fle nidyt ers
filllen fann, wenn man von thr verlangt, daf fie ba, wo- fie o8
nur mit dem abftvacten Begriffe ju thun fat, die concrete Grifteng
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Geroorzaubern folle. Quantitdt ift eine allgemeine BVeftimmung
be8 Seind; fle muf alfo in diefer Agemeinbeit gebadyt werven;
wie fle ald empirijde Realitdt im Natheliden und Geiftigen
exiftivt, gebt fle al8 folde nod) gar niditd an. @in beftimmies
Dnantum fann immer nur ein phyfifdes over geiftiges fein. s
ift ein Stern, ein Kryftall, eine Pilange, ein Thier, ein Men{d,
ein @¢fubl, cine BVorftellung, ein Gebiuve, ein Staat u. f. w.

Diefe concrete Erifteny ded Duantums milffen’ wir wohl vor
Augen Haben, um und deutlid) ju madien, daf dvad Duantum
fidy unmittelbar felbft begrengt. Durd) fein BVerhdltnif u
anbern Quantid fommt e8 in die paffive Lage, aud) begrenzt
ju werden; wive e8 jedod) nidt an fid) begrengt, {o Ednnte
8 audy nidyt begrenzt werben. Weil o8 fid) felbft begrenyt, madyt
¢8 feinerfeits wiever die Grenge von andern Ouantis, die alfo
aud) von ifm begrengt werben. Die Begrengung ift gegene
fettig. Jnfofern fitr die Grenge ald quantitative die Ein-
Heit bed Dajeind ald flirfidifelende Had nothwendige Princip ift,
erfdeint bag8 Quantum gegen a8 Ouantum ald ein Eind und
wicderholt in fid) dle Beflimmungen der LDuantitit fberhaupt.
Wir nennen 8 in bdiefer Auferlihen Abgefdylofienteit Jahl
Diefer Begriff at, wie jeder anbdeve, fiiy fid) eine relatly felbfts
flindige Spbhdre, in welder exr feine Eigenthhmlidyleit ald eine
foftematifdhe otalitdt entwideln fann, dle wir unter dem Na-
men der Writhmett? ald eine eigne Wiffenfdiaft abzweigen, Wir
feben, daf die Bilber tn der Regel die Sabhlen urfprling.
lig mit Budftaben begeidinet Haben, Hievin lag aber eine grofe
UnbequemlidyBeit. @8 war “paber ein entfdjicvency Fort{dritt,
vaf man die Sahlen in den Jiffern mit fpeciellen Seidyen auss
britdte, Denn Hiedburd) wurde e8 mdglid), baf man bdie Budy-
ftaben wiederum jur Begeidhnung einer abftvacten Beftimmung
ber Grdfe anwenden und dadurd) dbie mannigfaltigften Berhilts
niffe in febr einfadjer Weife darftellen Tonnte. Die Jiffer gibt
ble beftimmte QDuantitdt, der Budftabe die beflimmte, febod) nux
gedadite, abftracte Oualitdt an. Hinterher fann diefer allgemeis
nen Oualitdt jeve fyectfifhe untergelegt werben, eine Operation,
bie wir mit dem Ausvrud der Anwendung begeidhnen, Wenn .
wir die Sahlen 1, 2, 3, 4, 5, 6 u. {. w. hgben, fo finb bies




177

quantitetiy befimmte @Grdfen. Wenn wir die Grdfen a, b, ¢,
d, e f, u. {. w. Haben, fo ift Leine Ouantitht derfelben angeo
geben, wobl aber eine Qualitdt. &8 fann daher die quantitas -
tive Beflimmtheit durd) fle qualificiet, fo wie umgetelhrt die quae
litative Beftimmtbeit durd) dle Siffer quantitirt wesden. Man
tann alfe fagen: 2b, 3¢, 4d u.{.w. 2b enthdlt gwet Ouanta,
bie in ihver Dualitdt b find. Worin diefe Oualitit ald reale
Deflebt, wird nidyt' angegeben. b ift bad abftvacte Symbol bdafiix.
@8 wird Hiesdurdy mdglid), die Grdfe b mit der Grdfe ¢ nad
ihrem Beflimmten quantitativen BVerblltnif ju verbinden und zu
vergleidhen 3. B. 2b:4c. Dirfe Grleidhterung der Abftraction,
obne fle in (hrer BVeftimmibelt im Sevingften u alteriven, fHat
bie: arithmetifhe Wiffenfdiaft unendlid) beftitgelt. « Die verwidels
ften, nmfénglidhften und Eithnften Gombinationen find dadurd
einfad), berfidtlidh und gefabhrlod geworden. Dad unbeftimmte

. quantitative RNichts veiidte man durdy O aud und gewann va:

burd) eine ieitere Mglidyfeit , audy die negativen BWerhiltniffe
mit Leidhtigleit varflellen ju Fdnmen. Null ift eine Grdfe, weldpe
obne @rdpe ift und dody ald eine beftimmte EIFe behanvelt
werden Famn. Ste ift die Unzahl, wie bas Gind die Urzahl
Null ift dad quantitative Nidhtd, Eind da2 quantitative. Gtwas,

, Quantum, Eins, Sahl find alfo wefentlidh) daffelbe. Die
Ginfadyheit de8 Dafeind ald Quantum madt e8 mbglich), Hohere
Kategorien in daffelbe Dineingulegen. Dann bebeutet e8 fedod)
nidit mehy fid) felbft, fonbern wird um SYmbol eined andern
Begriffs.. Died ift vad Princip alled Pythagoreidmus, in welder
befonbern @eftalt er aud) erfdpeine. Das Ging, al8 dad aud
ban Nidté Hervorgehende, wird jur Mutter der fibrigen Jahs
len, bie an fid) die einfacde Wicberholung des Ging fludb. &8 -
folgt in der Yhat nur Gind und wiever @ind und wieder Eind
in’d Unendlidye. In bdie erflen Unter{dyiede ber Saflenveife tins
nen febod) bie BVegriffe ver Ginfeit, ver Entgegenfegung, Dbder
Wicereinheit gelegt werven. Dad gweite Gind febt bdem erflen
Gind al8 ein {hm gleided gegenitber. @8 ift eben fowohl ein
@ing, aber basd anbdere, dad unterfdyiedene und {o fann bie Dyas,
bie erfle gerabe Safhl, im Gegenfag sur Monas, ald negatiy, ald

bie @ris, als die Sabhl bed Tobed Detvadhtet terden, Wird bie
Rofentrang, fogit L 12
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Ponad als die productive, active; bdie Dhad ald die Hervorge
bradjte pafitoe Sabl genommen, fo fann fene al8 ble minnkide,
biefe al8 die weiblidie exfdieinen. Jeme fann Shmbol bder tHA-
tigen Form, bdiefe ber leidenden Materie werden; feme ald bie
fidy felbft geugende ift die volfommene, ~Ddiefe «I8 die von bev
Monad abbdingige die unvolfommene, Wird nun jum Ddritten
© @ind weitergegangen, fo ift in der That nid)ts als ein dritted
@iné vorhanben, @8 fann aber bdie Ridfehr aus dem Uiters
fdyied Der Jwet barin gefunden werden. Das Gind tritt in ibm
Beroor, fid) auf fidy guviidjubegichen. Die Irias ift febody nidht
blod einfathe Ginbeit, fondern Wiebereinbeit, 1 4+ 2, Aufidfung
bed Gegenfaped, Wieverherflellung der volllommensBahl. Sie
ift ble audy erfte ungerade Jahl. Dabher Hat die Iriad in allen
{oldgen . Theorien eine grofe Rolle gefplelt. Bis zu thr hin
geben eigentlidy nur bie fpeculativen Andlegungen, weldye die Sahl
jum Ivager von logifden Weftimmungen madjen, bdenen die
Neuplatonifdhe Pythagorit und die KLabbaliftit etne theologifde
Harbung gaben, bdie wegen bed Irinitdt8begrifi'd aud) in die
driftlide Mot fiberging und den theofophifdhen Ternar begrim-
bete. Die vierte Zabhl Bat in der That {don Ffeine logifde ober
* theologifdie Bebeutung. Sie driidt nur die Totalitdt der exflen
brei Sablen aud, wenn fie aud) ald Fetraftyd Hobhe Berehrung

genof. Daffelbe gilt von dex Defas, die man aud) nur ald ble

Kotalitdt bewunderte, weil 1 4 2 4 8 4+ 4= 10. ©So lange
fid bie Jntelligens nidt gur Erfenntnif der veinen ontologifden
und Iogifden Begriffe exhoben Hat, liegt e8 fehr nabe, fle in dem
avithmetifden Analegon zu erblidden. Die Unyeife ber Intellis
geng ift vann die Entfduldigung fiir ihren Gebraud). Ift 8
fevod) exft su einer iwirBlihen Loglf und Wetaphyfit gelommen,
fo mup vad Haften an ihnen ald eine Barbavei ded Dentend vers
urtheilt werben, weil fie demfelben in Feiner Weife gendigen Edn-
nen unb die {hon vorhandene Hdhere Form gegen bdie niedrigere
Pintanfegen. Dad Denfen fordert, dbaf der Jufammenhang ber

Begriffe gedadjt wesve. Diefen Tann die Sabl nidyt varftellen.

Der Ucbergang eincd Begriff's in einen anvesn, 3. B. ber Gate
tung in die Urt, fann arithmetifd) gor nidt ausdgedrict werden.
Sabl ftellt fih neben [abl. Das Gind ift fprove; 8 ift, wie

.
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Herbart fagt, Selbfterhaltung. NRur dwrd) Hinftlide Interpretas
tion Pann iGm eine Dialebti? aufgeztoungen werbven,

Die Zahl beventet” daker an fd) audy gav nidhts, am wenigs
fren etwad Heiliged. Da in den concreten Eriftengen die Quane
titit nothwendig eine Seite derfllben audmadyt, fo muf die Jabhl
fiberall vorfommen. &ie muf fid) ald8 Ausdrud det Grdfens
verhlitniffe nad) allen mdglidhen Begrenjungen vorfinden. Keine
Sabl fat durd) fidh felbft vor einer andern etiwad vorvausd, Eollte
bie Sabl als folde cine Bedeutung Haben, {o mifte fle Urfadye
fein tnnen; allein nidt fle ift Urfade, daf etwad fo und fo
befhaffenn und vaf an einem Dafein elne gewiffe Anzahl fidh Gers
audftellt, fondern bad Wefen bes Dafeind. Die Jabl {elbft (R
vollfommen gleidhgliltig gegen thre Grenge, nidit aber bas Reale
gegen bdie Sabl b. h. gegen bdie Nothwendiglelt feiner Aufern
@renge, feined quantitativen Unterfdiedes. Grvund diefed Unters
fdyieded ift nidit dle Sahl, fondern dasd Wefen ber Realitdt. @8
gibt 3. B. nidyt oier Jabhresgeiten, weil bdie Bievzahl eriftirt,
Diefe hat an fid) mit dben Sabhresgeiten gar nidd zu {daffen.
Sum Ueberfluf fehen wir aud), vaf nur in der gemdfigten Sone
vier Sabredjeiten vorfommen, benn die tropifde und arfifde Haben
nur gwet. In Oftindien hingegen gibt 8 Gegenden, weldye fehs
3ablen. Wenn id) die Temperatur nad)y Reaumur ober Celfius
beftimme, fo tritt ein Muterfdiied der Sabl ein, wdhrend die veale
Birme in Heiven Veftimmungen die ndmlide if. Ale Sahlen
Gaben DBei verfdiecdenen Bdlfexn, zu ver{diedenen Jeiten, bie
Beveutung Petliger und unfeiliger, glhiklider und ungliidlidher
Sablen empfangen, tweil die Sabl gegen die eine Beftimmung fo
gleidgliltig ift al8 gegen die andere. Der Aberglaube madyt fidh
mit einer Sahl eine Brenge und bann Fann ed widt fehlen, vah
bie Sabl thm empirifd) Gegegnen muf. Nebmen wir 3. B. bdie
Sabl 13, fo ift fie unvermeivlid). Im Lauf. eined Monatd muf
ber Dreigehnte Tag vorfommen; bder Abergloube gibt (hm um
Boraud eine ungewdhnlidye Bebeutung und diefe apriorifde Oualis
feation ift e8 denn, bie gang natfielid) Alles, was an thm gefdhicht,
ciner {darfern Aufmerffambeit unterwivft und den MWenfdien in
eine grofere Spannung ded Gemhiths wirft, fo daf er ausd ify
Beraus gulet aud) anberds hHandelt, ald ev 8 fmig :ieﬂcicﬁt thun
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wihede. Gnthalt er fid) de8 Hambdelnd an einem folden nefafiens
Kage, fo ift vad Unterlaffen ja nur ein negatived Handeln, dad
mithin nidyt weniger obne Folgen fein wird, Der- Wahnfinn
bed Aberglaubensd gelangt durd) Finftlide Mittel vabin, folde
Bablen fith gu vevallgegenwdetigen; 26 3. B. it dad Dopyelte
von Dreizehn; 49 ober 94 geben al8 Summe Doyeigeln; .58 over
85 ebenfalld; 67 cber 76 ebenfalls. Im Lauf ded Jabhred muf
her 43, der 113, ber 213, der 313 Fag vorfommen. Sie
find unaudweidglidy. Wenn id) 20 Thaler habe, werbe idh) in
{brer Bevausdgabung aud) an ven breijehnten Lommen; wenn id
ein Bud) lefe, it die dreigebute Seite eine nothendige u. f. w.
@enug, idy Fann der dreijehn gar nidt entgehen. Jeben Augeno
blid bin id) ihrem Begegnen audgefept. Whrde id) aber meine
AuimerffamPeit auf eine anbere [abl firiven, fo witrbe diefe 8
fein, die mid) von fibevall her angrin'te ober anladyte, fe madys
bem id) mic einbilde, daf fle mir Unglid over Glitf verfliinde.
~BWiffen{daften, in benen die quantitative Begrenzung vorherrfdr,
weil ihr Inbalt in die Wenerlidhleit §llt, Haben immer Neigung
gegetgt, gewiffen Sablen eine befonbere BVeveutung zugufdyreiben.
Sdyarffinn und Tieffinn Haben fid) um bdie Wette an ihnen abges
mibet. DHieher gehdrt die Steveometrie 3. B. warum e8 gerade
nur 5 veguldre, 13 Dalbregulire Kdrper gibt; die ARronomie;
ble Ghronologie; die phyfiologifdie und pathologifdhe Periodolos
gie 3. B. in ber Annabhme befimmter Fritifher JIahre, Wodjen
und Tage u. {. w. @3 ift unfiglid), wie viel leeren Combinas
tionen man fid) hierin Hingegeben Hat. Die Gewdhnung wirkt
in {olden Fillen auferorbentlid) auf unfere Phantafte. Dasd eins
fade @ind individualifivt fid) und durdy, feine Stellung. Der
Mond 3 B. broudht ju feinem Umlauf um bdie Grde 28 Tage.
Diefe 28 Jage gerfallen in 4 Biertel.  Jeded Biertel enthilt
eine Mondphafe von 7 Tagen. Daber dle altorientalifdye Wodjens
periode von 7 Tagen, in welder und nun die elngeluen Tage
fBrmlid) eine gewiffe PhHYfognomie ju Haben fdjeinen, obwohl an
fid) ein Tag wie der anbeve ift. Aud) in der Mythologie Hat
man bid jur Swilfabl aus feder Sabl eine bebeutungdvolle gemadyt.

Das Duantum al8 cin Grofesd fann unmittelbar nuy ald
eine @inbelt genommen werdben, dle wir eine gange Jabhl nens
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nen. @8 ift eben fo und fo grof.  Die Ginbeit ift aber in
Berhilinif su fidh) die MBglichPeit der Bielfeit; fle Lann getheil
werpen.  Die Theile fir fid) find feber ein Gind. Wird ven
tiner ‘Grdfie eine gewiffe Anzahl ihrer Theile unter{dicven, fo
Bleiben die {ibrigen al8 Meft jurhd. Die Grdfe wird u einer
in fidy gebrodienen.  Brud) Beift nidhts Anberes, ald die
Bezichung der Angahl ver Teile auf thre Einbeit ald Ganges,
Swei Drittel Helft, daf von einem in bret gleidhe Theile unters
fdjtebenen Gangen goet derfelben gefest werben; fo ift ein Drittel
juritd, Dad Gange Tann ald bdrei Drittel audgefprodien werben.
Wir bezeldmen bie> beiven Seiten be8 Brudhd al8 JAhTer wnd
Nenner. Der Jahler gibt die Anzabhl der Theile an, bdle als
Unter{dhied von dem Gangen gefet werden follen; bder Nenner
Priidt ba8 Gange in ber Unzabl aller feiner Theile aus.

Das Quantum fann vermelrt ober vermindert werden, tweil
e8 felbft gegen feine Grenge gleidyghiltig tft, an fidh aber ift ¢8
einfad), weil 8 ein Eind ift, denn wenn fiber Had urfpriings
lihe Cind BHinausdgegangen wird, fo ift feved folgenve Ouantum
in ber Angahl feiner Eind dody flir fid) gegen jebed andere Ouans
tum efne Ginbeit. - Drel find 3 @ind, aber ald Drei ift 8 ein
fiie fidh) feienbes Ouantum, Broei Drittel ift ein Brud), ndm-
lidy von brei Drittel, aber einem Drittel ober vier Fhnfteln gegene
#iber ift 8 flir fid) eine @inBeit. Stwel Drittel von einem BVogen
Papler find felbft ein ganges Gtid. Sufammengefept ift
bafer im Grunve feve Sahl mit Ausnahme der Null und bes
@ind al8 der avithmetifden Rabicale, allein die Sufammenfegimg
Binvert midyt, dbie Jabl fite fidy wicder ald Ginkeit zu nehmen..
Wiv Getradhten bdafer alle Primgahlen ald einfade Sablen.
Die Natur der Ouantitht,. von Continuitdt in Didcretion und
von Discretion in Continuitdt fiberjugehen; madit 8 miglid,
baffelbe Duantum ald eine @ineit ju fegen, in welder zugleid
ble @rdfen unterfdhieden werden, ausd denen 8 beflelit, oder als eine
@infeit, in welder vie Grdfenaus denen o8 beftehit, sum unters
“f@iedlofen @ind jufammengefafit werven; in fenem Fall nennen
wir- bad Ouantum Angahl, in diefem Ginheit.  Bei ber
HAnfaBl treten die Unterfdjieve der Ginbeit ugleid nad) {Hrer
Discretion elngeln Hervor; bet der Ginbeit heben fie fidh auf;
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3afinbia <+ 13 + 1a ald Angall; 3a ald Einbeit flud
gegen den Unterfdiied ve8 @ind wom Gind gleidygliltig; fle find
ein Gontinuum fitr fid. Die Unterfdieidung der avithmetifden
Dualitdt eined Duantums fommt immer auf vas Eins jurlhid.
Gine Sabl ift gerabe oder ungerabe durd) bem Unterfdied
bed Eind; bdie gerabe unb ungevabe mifjen. baber mit cimanbey
wedyfeln, weil 4 1 bie gevabe ur ungeradbem, bie ungerade
gur gevaben madit. 1 4 1=2 al3 erfle gerade; 2+ 1=3
al8 erfte ungevade; 3 - 1 = 4 al8 gweite gevade (2 4 2) u. . w.
Gine Primzah!l ift eine Grife, welde nur purd) Eind ober
burd) fid) gemeffen werben faun ober, durd) cine gevadbe Babl
getheilt, immer Gind jum Reft lifjit. MRational obex commens
furabel ift eine Sabl, welde durd) eine anbeve alé Einbeit mit
. Genauigleit gemeflen werben fann; trrational ober incommenius
vabel, welde bdurd) eine andbere nur anndbrungsieife gemefjen
werdben fann, alfo einen Reft Git. Die Pathologie der Jablen

bat e2 nidt mit Beftimmtheiten m thun, welde der Jabhl unmits .

telbar inbavisten, foubern mit @igenfdaften, welde duvd) ihy
DVerhaltnif ju anbern Sahlen entftehen.

Pie Beibe und die Sleidung.

Das einfadye Ouantum iRt nun allexdings ein an fid) beftimms
ted. Weil aber feine Brenge 8 von andexn Onantis nady Aupen
Bin unterfdyeivet, o [AGt fidh, wwle grof e8 fei, nur in BVeyhiks
nif gu andern Grdfien angeber. In ber Jahl ald dem abftvace
ten Ausvrud flir vad Qudntum felt fid) die Befimmibeit als
ein Fortgang von Gind ju Eind ber, die in threr Succeffion
etne Meibhe bilven. In derfelben Gat jeded Eind feine boftimmie
Stelle. @8 fann feine unbefimmte Haben. @8 muf die Mitte
eined ibm vovangehendeu, eined ihm nadfelgenden Ging fein
€3 ift ibve Grenge, wie fle bie feimtge finv. @8 {dliehft fie von
fih aus, inbem 8 von ifhnen audgefdloffen wirh. Nur in feinem
Berhaltnif zu ihnen ift e8 ein wirtlides Ouantum.  Gins ift
bie Mitte wifden Null und Jwei, Jwei wifden Gind und
Dret, Dret jwifden Swei und BVier u. f. . Die Reife ift an
fid) endlos, ©ie fann bei jebem evveichten Duantum abbrechem;
fle faun cben fowoll iibes jebed Quantum weltesgehen. G4 gift
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pont  {hr, wad wir frikher von dem Progref in's Unendiide
gefagt Daben, ber in fid) EFeine Nothwendigleit felner Grenze Hat.
Durd) ben Unter{died ber Bermebrung ober Berminderung wivd
aber cine Doppelreihe in einer fymmeteifden Dualitdt mdglidy,
inbem Ddie Progrefllon affivmativ als ﬁctg!nhc negatly einey
gletdymafig fallenden entfpridt:
w5 —4-3—2—1—04+1+24+3+4+5ufw
Der einfadie Fortgang von Gins au Cind ift die Grunde
lage allex avithmetiden Beftimmtbeit. &3 verfiebt fidh aber von
{elbft, daf bad eingelne Quantum ald ein wirElides in verfdyiedes
nen Reihen eine perfdiicbene Stelle einnehimen famn. E8 fann
einmal ba$ dritte, ein andeved TMal bad jehnte, flebyehnte @lieh .
diner Meibe foin u. § w. AlE ummttelbaved Quantum {ft o
gegen bie dufeslidie @renge, in weldie 8 teitt, volltommen gleidys
giltig. @obald 8 jebod im ein BerbAltnif eingeht, ift damit
ble qualifative Beftimmtbeit ber Stelle identijd), Daffelbe Quane
tum fann alfo {efr. vexfdievene Werthe Haben. Finf 3. B. if
immer §iinf; ¢8 fonn aber pofitiv ober negativ, ¢8 Fann Summe
ober Differeny, Probuct ober Ouotient fein, 8 fann 5 Einer,
oher Sehner ober Hunhest in fid faffen; e8 fann jur Wurgel
einer Pobeng werden w. f. w,
L Die Drdnung von Grdfen fann nad) trgend einmer Regel
al8 dem Jnder geftaltet werben. Die eingelne @rdfe fann 1]
andern in eine gewifle Manmigfaltigleit von Berhaltniffen treten,
~in benen fle fich felbft gleidy Bleibt, aber ifre Begiehungen Anvert. -
Die Syntattif uud Combinatorif find 8, bdie fidh mit
biefen Werfegungen befdjaftigen, Die LuHianifhe ars magna
odes ultima wollte durd) foldye Permutationen und Combinationen
3t einer ars inventoria werben; die Berfdyiedenheit ber Gruppis
vungen, dle gud febr einfadjen Glementen entfyringen fann, Hat
dwad Ueberrafdiended und ven BVerftand angenehm BVefdyiftigens
be8. Die Natuy fGon it folde Umftelungen in ber manmnigs
fadyften Weife an ben Formen der Klangfiguren, ber Kryftalle
wud Biiiter, -an den Seidnungen der Blumen, Mufdeln; Sduys
poit, Fevern und Hauten der Ihlere aus. Der Menfdy ift nidyt
weniger esfinberifd) in der BVaviation einfadjer Elemente, wie ble
ArchiteFtur, die Jeppidumeberet, die Spiele gur Unterhaltung mit



184

Biirfeln, Steinen, Kavten, die Tanzfigurin . §. w. geigen. Die
Berinderung ol8 foldye ift immer nuv medanifd und daher bei
aller Frudytbarfeit bod) eine enblidhe. Man Hat fid) wohl damit
abgegeben, die flir gewiffe @lemente mdglidien Eombinationen i
Bevedynen, .um ble Bielfeltigleit threr Anordnung anfdaulid) u
madjen; der Gffect befteht eben in dem Sdjein ver UnerfchBpflidys
feit. Die Miglidyfelten in der BVerbindung der Budjftaben, der
Sdadfiguren, bder Urtheile und Sdiliffe, der Sellenlagerung
u. bgl. find Gegenftand ber Veredynung geworven. Die Reife
(series) fann duvd) etne al8 @infeit angenommene, an fid) jufilige
ober willtlivlidhe Regel in Abfdynitte getheilt werden, weldye
in fid) die ndmlide Ordnung wiederholen. Gine folde
Berlegung der Rethe madit fie nun allerdingd Bberfidytlicher, weil
bie eingelnen Abfdyuitte eine Anzabl -von Elementen in fidh gur
Periobe jufammenfaffen. Die Reilie wird ju einter Reibe Fleines

ver ©yfteme, allein wenn fle felbft {ebr grof ift, erneuet ficdh dod)

bie Unfiberfdjaulidileit und damit bie Nothwenbdigleit einer neuen
Revuction.  Diefe whd dad Mittel, dle Maffen u formiven,
inbem fle dad Fleinere GYfiem tmmer einem grdfern, gleidyfdrs
mig gebaueten, integrivt, Dad Princip einer folden an’ fid
medjanifden Organifation {ft wiedberum nur das Gind als eine
‘gewiffe Anzabl, die fidh in ver ndmliden Orbnung unquifdrlid
verotelfadit. @8 fann daber dad SYHftem ein dyabifthes, triabi-
{dyes, tetvabifhe8 u. f. w. fein. Daf dad defadbifdye dad {ibers
fidytlidyfte, gleldifam expanfibelfte und contractibelfte ift, Tiegt darin,
baf dle Defad bie einfadhen Sablenverhltniffe exfhdpft. In ber
Mufit Lat' fid) die Heptad al8 Grundlage geltend gemadit. Dasd
Moment der Continuitdt geht durd) die Reibe an fidh ununters
broden fort, wahrend fle dod) in fene rvelative Ginbeiten gerfillt,
bte unter einanber fid) al8 bdiscrete Grdfen verhaltew, in fid) aber
¢ein Continuum Hilven. Die Progreffion def Tdne 3. B, {dreis
tet von etnem niebrigften 3u den Hdhern in einfadher Steigerung
fort; die Octave gliedert zwar die Progreffion fberhaupt in eine
Reibe von Octaven; allein der Uebergang von etner Octave gu
" einer anbern ift- an fid) eben verfelbe, wie vom jebem andern
Fon ju fevetit thm nidften. BWon h u c ift der Fortgang an
fidy gerabe fo einfad) wie von d ju e ober von e ju f. Und
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‘Sodj ft mit h relativ in ber Heptas ein Heuferfes erveldit und

ba8 c ber folgenden Octave fpringt auf den Standpunct jurdie,
weldyen bad ¢ der vorgingigen in ihrver Ordnung etnnimmt.
Die eingelne Octave flir fid aber ift ein Continmum,  Diefer
einfadje Kunfigriff, wie wir e8 nemnen modytem, ift eln unendlich

‘Berounderndwhivdiger jur Gewdltigung und DOrganifation der

Maffen. Jft die Relbhe gu ciner Summe ald eine endlidhe abyus
fdlichen, fo pflegen wir fle convergivend ju nemnen; divers
girend, wenn fle eined endliden Ab{dlufies unfdblg ift.

Duantum und Ouantum verbalt fid) unter einander ledigs
lidh nad)y bem Berhaltnif der Anzahl und der Einbeit in ihrer
Gleidhheit und Ungletdhheit. Bwel Grdfen, die etner .drits
ten gleidy find, find felbft gleid). Auf diefem einfadjen, unfdjeins
Baren Berbiltnif Hevubet abermald eine Welt der mannigfadiften
Beglehungen.

Unmittelbar ift feves Duantum als foldjes ein Gind. Bers
fdyiepene Quanta find daher diderete Grdfen, ble in {hrem Unters
fdted fid) bod) davin gleid)y find, febed ein @ind ju fein. Diefe
urfpriinglide Gleidhheit madyt 8 mdglidy, fle ald eine formale
@inbeit zufammenzufaffen. Sie bilven eine Anzabhl ald ein Aggres
got, vad wir, weil e8 durd) duferlides Hingufiigen von Eind u
@ing, durd) Aobition, entflelhit, Summe nenmen. Durd) weltere
Hingunafme nod) anberer Gind fann diefelbe vermehrt, durdy Hin-
wegnafme fdon gefegter Gind, durd) Subtraction, verminbert
werben. Die Differeny (ft negativ, was die Summe pofitiy.

In ey Summe {ft die Didcretion der verfdyiedenen Eing
velativ aufgehoben, Sie fimd in. ihr ald Angabhl gleidygefept.
Daf fe in ihrer Oualitdt irgend tvie Hbereinftmmen miffenr, um
ald Duanta fid) vereinigen ju tdnnen, wurde friber fdon bemertt.
Gine Summe fann nur homogene Ouanta in fidy fdyliefen. Wenn
ein Ouantum fidy nad) dem Uriterfdyied von Einbeit und Anzahl
verhilt, {o fann bled pofitiv ober negativ gefdiehen. Die Anzalhl
beftimmt, wie vielfach eine @inbeit u fid) felbft Hingugesdhit over
in fid) felbft getheilt werden foll. Dort, in der Vermehrung,
witd bie Grenge dey Bervielfiltigung als Multiplication, Bier, . in
ber Decompofition, dle Grenge der Angahl gefest, weldye die Gine
Beit in BVerhdltnif pur Iheilungdzabl Dat: die Divifion. Dad
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Refultat ift Giex dad Product. In ber Summe Wwird nur bie

unmittelbare Gleideit ver verfdicvenen Grdfen gefept. Die .

ndmlide Summe fann _aud ben verfdyicbenften didcreten Grdfen
Bervovgeben: 12 =8 4 4, ober =7 + 5, aber audh =6 + 6,
aber audy = 9 4 3, aber m«b:?—fmf.m Der Jwdlf
alé foldier ift ifr Urfprung gleidghitis. - Jm Product Heglehi
fid) die Grdfe burd) Bermittelnng einer andern auf fidy felbfl,
6> 8=286. 6 ald8 @inGeit foll {edhd Mal fidh felbft Binjuges

fept werven; fie vermelhrt fid) felbft nady einer Beftimmiben Anzabl,

F=1. 6 alg Ansabl foll feds al8 Gineit theilen; bad Cnts

Daltenfein der fed)8 al8 bidcreter Grdfen tn bem Continuum fechs
fann ﬂitﬁt.ﬁftﬂ: al8 einmal eriftiven: % = 1. Dad Product
hat mit der Summe gemein, baf. aud) ihm fein Urfprung villig

gleidygiiltig ift. Aus verfdjlebenen Factoren TWnmen gleidye Pros

bucte Hervorgehen. 36 == 6 >< 6, aber audy = 3 >< 12, aber
aud) = 9>< 4, aberaudy 72 — 36 u. {. w.; 1 = feber gans
pn durd) fid) felbft gemeffenen Gedfe u. | w.

Wenn vad Quantum fid) alé Einbeit und Angabl ju fidh

fel6ft in ber st verhalt, daf beide gleid) find, fo emtftebt audy
ein Product ald eine Selbftuermefhzung over Selbfttheilung ders -

felben @y 3fe durd fid) felbft. Died ift per Begriff des
Poteng und dexr Radix. Dex eine Factor gibt ald Anzall
an, wie oft bad ndmlide Ouantum als Ginbeit durd) fidh felbf
vermelrt ober. getheilt werdben foll.

©umme, Product und Potens find die Grunbformen bed
quantitativen Berbiltniffes, durd) weldje der Unterfdyied dex Rels
Pen und Audgleidungen beflimmt wivd. Boteny ift allerdings
and) Prodbuet und infofern nur eine bejondeve Fovmn bex geomes
trifden Brogreffion, allein dusd) die Bleidheit von Angahl
und @inbeit wird fie gu ciner felbRftdndigen Geftaltung, die fid
felbft nady eigenem Gefe regelt und die weitefigreifendften Bers
Balinifle ermdglidt. ©ie Hirt febody bedHaId nidyt auf, ein Bevs
BAltnif ber Grdfie gu fein, wedhald fle, wie die ahl diberhaupt,
fiir Beftimmungen, weldje daribey Hinausliegen, nur ein analos
gifdes ©9mbol,. nidht ein adbdquater ,’Buébtur.f au- fein wermag,
Die Anwendung vey Poteng auf oxganifde, pivdifde, cthifde

R
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ober gav veligidfe Begriffe bringt den Sdjein einer evacten Bes
fandlung BHevvoor, Ddem ber Inbalt feinedivegd entfpridt. Mam

Dat 3. B. gefagt, baf bad8 Organifdie fidh in den Votengem
Kepftall, !Bﬂaugc, Ipter entwidle. Die Bilawge foll alfo die

gweite, ba8 Thier e britte Botens bed Krpfalls fein. Dadsr-

SRl R Indivibunm, ein Drganibmus jwar, aber ein todter.
Die Pfange iR, wie or, Judividuum, jedbody nidyt blosd ein fith
felbft gefioidenber, fonbern audy fidh in fleter Selbfiernenung evs
Paltender. Dad Ihier ift chenfalls Jubividuom, aber nidt blos
fidy geflaltended und erbaltenves, fondern aud) fid) flflendes.
RNenne id) wun dad Drganifde eine Potengenreihe, fo wird das
durd) bad Ridjtige angegeben, baf in ihm ein dentifder, fid
felbft durd) Selbfverwandlung fleigender Begriff, ndmlid dev
bed Jnbividuums, verbanden ift, allein gevabe das, worauf e8
fir bie Deflimmte Unterfdeibung antommt, dad Wie der Stels
gevung, der Lintesjdjied von Selbftgeftaliung, Selbferhaliung und
Celbtgefibl, fann durd) bdie blofe Poteny nidht audgefprodyen
werden, Wenn id) fage, baf die Pflange bdie jweise Poteny bed
Organifdhen fel, fo fage id) damit nur, vaf fie Hdher ald ber

Kryftall, niedbriger ald dad IPier fei, aber die Dualitht, durd -

weldye ihr diefe Stellung jufommt, fann durd) ein &° nidt ane
gegeben wesben. Daber fann die Peoteny flir folde BVerhdltniffe
nur ein borldufiges Bild werben. Sdhelling Hat aud) in fels
nes gweiten Philofephie fid) diefer Darfellungdweife nody nidyt
entfdlogen Ednunen, Sn feiner erflen war fie bevedytigt, fa
nothmwendig, tweil alle Befondere Seflaliung n der That ald ein
Potergiren - entwedey bed vealen ober bed (dealen Factors bes .
Ubfoluten betsadgtet wasd; in ber jwelten, wo ex bie Arifiotes .
Hiden Urfadyn zu @vunde legte, ward fle unangemefien.

Wir neunen ein BVeehAltnif ein arithmetifdes, in

. weldyeen ein Quantum u einem andbern Dinjugefligt twird, mit

b eiue Summe gu Gildben. Wir nennen eine Reihe, weldpe
fih al8 Summe bnrd) dad continuirlidie Hingusreten eined bes

" flmwgen Quantumé evweitert, eine arithmetifde. Wemn:

# 9 pat Ouantum 3 wire, fo wilede die Progreffion in fw
o Fort{dyritt fmmer + 3 wadyfen, alfo 1 +8 =4, 4+3=7,
P+3=10 u. | w. Was von bem Jncgement eined Verhalts
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miffed ober ciner Reibe pofitiv gilt, gilt natlielidy audy negativ von
threm Decvement.  Dem Audbrud bed Arithmetifdien Haben
wir ben be8 Geometrifdren flir die WMultiplication und Dis
vifion gegeniibergefegt; 2.2 =4 ift eine geometrifdhe Function,
welde mit der Geometrie :unmittelbar nidesd 3u thun Hat; aud
ber. etflen Bilbung bder mathematifhen Wifferfdaft Hat diefer
Eypradgebraud) - fidy elnmal firist. Eine geometrifde Progrefs
fion widR durdy Multiplicatton mit etnem beftimmten Ouans
tam, 3. 8. .2,alf02,2=4,2.4=8,2.8=16,2.16 =382
#. f w, Und cben fo fallt fle durd) Disiflon. Sn der Pos
tengenveife ift dad unmittelbare Ouantum felbff basdfenige,
weldyed fid) jum Prodbuct madyt, alfo 4, 16, 64, 296 u. {. w.
in’d Unendlidye. '

- 3n dem Sablengebdude, wie man die Totalitht der JaHl
genannt bat, nimmt febe Sabl thre beftimmte Stelle ein und
hat vadburd) ihr eigentblumlidhe pofitive und negative Berhlintfe
als. @umme, Product odber Poteny, al$ Differeny, Ouotient ober
Ravie. Dbefe mannigfaltigen Begeidnungen, weldse durd) den
Unter{dyled ded Rationalen und Jrrationalen nody eine Befonbere
Sdjattivung empfangen, madhen: dle Theorie ber Sablen zu einer
eben fo (Intereffanten al8 weitlduftigen Wiffenfdaft. Dev Meip,
ben ibre Brforfdung einfldfen muf, ift wobl die eigentlide Subs
ftang in afler avithmetifdien Probafeologie. Die PYthagorif, mie
bie @prifde Sdule de8 Neoplatonidmud - fle betvieh, war une
fhreitly von ber Abhnumg diefer wunbderbaven Welt ergriffen, vers
barh fid) aber bie Erfenntniff durd) eine falfdhe MYRIL.

Sn den Befondern Verhiilteiffen der OQuanta ald Duanta
fommt ¢8 auf bdie Gleichheit und Ungleidbheit verfelben an. Dad
Berhiltnif ald ein arithbmetifcded vergleitht dle Summen 3. B,
4+4=0+2; al8 ein geometrifdje# aber vergleidt o8 das Bers
Dalten felber, dle Proportion 3 B. a:b=>b:c; v. §. vad
Berhilintf von a unv ¢ ift daffelbe und bdiefe Sleichheit, die
fid nun auf eine Seftimmte @renge threr Quantitdt besieht, ift
burd) b al8 bdie Ginbeit bde8 Unterfdicded vermittelt; Platon

nannte bies Berhdltnty im Timdos vas {ddnfte ald bad Band

ber Analogie. Anfarmonifd) geftaltet e8 fid) fo: ::;:

Sn ber Natur ver Aeuferlidhfeit aller Duantitdt liegt 8, dah
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ble Begichung ebne fid) gletdhBleiben e ober fih) verdndernbe
fein fann; da8 WVerhdltnif wird ein conftauted ober varias
bled . fein. @benfo fann bdie Anzahl der Ouanta, bie untey
einanber fidy vergleidhen, eine gevingeve ober grdfiere fein. "Sos
feen fle unter bdaffeibe Bechitnif fallen, nennen- wiv fle mit
Redit Glieder deffelben. Die Arithmeti? bat fidh) gur Begeidye
nung ihrer Bugriffe fpecififhe Ausdvriide {daffen miflen, welde
bie JIndividualifirung ve8 Ouantums nad) ihren vexfdicventen
®eiten mit glidlider Prdcifion varflellen. JIn ihuen Hegt, wad
wit die qhalitative Seite der Ounantitdt genannt Haben, unter -
weldier wir nidt die concrete Dualisdt, den Stoff eined Ouane
tums, fonbern dle quantitative Glgenbeit defjelben verftehen. Die
Rrithmetit begeidynet fle al8 die Function einer Grdfe, denn
burd) ibre Begichung zu andern Grdfen wird fle gerade ober
ungevabe, gange ober gebrodene, wird fie Suunme, Product oder
Potenz, wird fie vational oPer trrational, Factor, Godfficient,
gletd) - ober ungleidy, comflant - ober variabel u. { w., Wie fle
an fidy im Sablengebiude ihre beftimmte Stelle einnimmt, fo
muf fle tn allen coneveten Verhiktniffen ein beftimmted Moment
in einem Glieve einer Proportien fein. A Duantum fitr fidh
begrengt fidh febe8 Dafein allerdingd felbf, allein zugleid Hat 8
bie Beftimmung feiner Grdfe nur aufer fidh tn dem Verhits
wf gu andern Quantid, mit denen e fid) vergleddht; ein Bers
gleidhen, ba8 nad) fo vielen Seiten hin mdglidy ift, al8 dle urs
fprlinglidhe Qualitit eined Duantums ihm erdffuet. Jebe Sabl.
fann al8 cine Poteny ober Wurgel betvadytet werden. Die Dars
feflung bed Unterfdjieved in ber Bergleidjung fann felber nur
ein Quantum fein, dber Grponent. Die Seiten ded BVerhialts
niffed ¥dnnen fid) gleid) bleiben ober fid) Andern, fo wird er
jum Ausddrud der Gleidyheit, mit welder flie fid) auf einanbder
begtehen. Der Erponent, an fid) ein Duantum, driidt die quans
titative Qualitdt ausd, innerhalb deren Einbeit die yroportiona.
Ien Quanta fid) in einem Auf und A6 ver BVermehrung ober
Berminderung bewegen. Er ift ihnen gegenfiber die unverdns
berlidle @renze, welde febe quantitative Berdnderung der
Seiten bed8 Verhiltniffes beherridht. Die Pevipherie und der
Diameter bed8 RKreifed Haben 3. B. ein beftimmted BVerhilinip.
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Died bleibd fid) gleidy, mag ber Keeid fo grof ever fo Wein fein,
ald e will. . Grundflide und Hhe der Phramide Haben ein

beftimmte8 Verhilinif, mag die Geftalt und Grdfe verfelben |

fidy in'8 Unenbdlidhe Hin verdndern w. f. w,. Dasd conflante Ouans
tum be8 @rponenten iwird baber redi elgmtltd; aut Seele ber
quantitativen Bergletdung.

Die quantitativoBeftimmungen find ihrer RNatur nady fﬁumi-
lich Berbltniffe von Duantum und Duantum. Hegel aber hat dasd
~ quantitative Berbiltnif nod) befonders hervorgehoben, -fofern b,
wie ex fid) ausdbritdt, vad divecte, 2ad umgelehrte oder dasd
Potengenveshaltnih fetn Enme. lnter dem evftesn verfieht
er badfenige, in weldem die Wevdnberung bder cinen Seite ber
ber anvern vollfommen gleidy ift; vad Duantum der Vermehs

rung ober Bermindernng der einen alfo bem ber BVermehrung

ober BVerminderung der anbern entfpridit. Umgelehrt nennt ex
badjenige Verhaltnif, in weldem bdie Bermehrung ver einen
Seite. der BVerminberung ber anbern congruent ift. Dad.Ouays
tum ber BVerdnderung ift an fid) auf beiden Seiten dafjelbe, aber
bad einemal pofitiv, basd anberemal negativ. IJm Potengens
verhdlinip endlid) wird das Quantum felber der Crponent feiner
Berdndberung. G3 vermebhrt ober vermindert fid durd fid felbf
ald Ginfeit und Angahl. Sdyon daf Hegel gendthigt gewefen
ift, flir da8 britte Verhaltnih ven Ausdrud bder Potenz gu ger
braudien, verrdth, bef in diefer befondern Darflellung bes quane
titativen Verhaltniffes vod) die allgemeinen Unterfdjlede bed Bes
griffé ber Summe, bed Productd und dev Poteny ald vad ariths
metifdhe, geometrijdhe und potengivenve BVerhltnif zu Grunbde. lie-
gen.. Diffeveny, Quotient und Erponent madjen bie Oualitit
ber Unterfdheidbung aus.

Die Hdhere Entwidelung exhalten bdiefe mctbﬁ[tntﬂ'e babutd),
baf durd) die Vergleidung eined Ouantumd mit einem ans
bern bie @rdfe cined dritten beflimmt werden fann. Gin: jeved
Duantum Fann fliv fid) felbft wiever mehre Glicver umfafjen
und durd) folde Mannigfaltigleit eimen oft uniiberfeblich ers
fleinenven Reidhithum von Bejiehungen erdffnen. Die funbdas
mentale Beftimmung bleibt aber cine einfade und beherridyt bie
Gntfaltung dex Reifen.

-



- o —e

194

Bie WUnendlidkeit des Puantums und fhr Werhdltnif
jum SMarimum und HMinimum.

Die relne Duantitht ift, wie wir faben, infofern unendlid,
al8. fie- bie unmittelbare @inbelt von Gontinuitdt und Didcretion
fiserhaupt it und daber eben fowohl eine Grenge in fid) fegen,
alé - fiber bic. gefegte Hinaudgehen fann. Jn threm Begriff legt
o8, jeve @renze nur ald Sdyranfe aufjubheben. Der Raum 3 B,
fann nur al8 umendlid) eriffiten. Wird in {hm eine Gremge
gefept, fo fragt man fogleidh: wad ift Hinter derfelben? Die
fntwort fann nur fein: Raum. Die Unendlidfeit der rveinen
Ouantitdt (f vie Mnbefimmtbeit,

Das Duantum al8 die befimmte Duantitdt ift begrenyt,
theils bdurd) iy . felbft, theil8 durd) fein BVerh&itnif zu anbdern
Duantis, In vem BVerhdttnif von Ouantum su Ouantum ift
ein Fortgang in's Unendlide mdglid). Die einfade Sahlens
veibe, bie arvithmetifde und geometrifhe Progreffion, die Potens
strung BHaben in fidy felbft Peine @renge, fondern gehen ihrer
Ratur nad) in's Sdrantenlofe.

Aber Had Duantum ald ein flir fid) feiended ift aud) an
fidh felbft quantitativ verlnberlid). @& fann grofer ober Plei-
ner werden. Sm concreten Falle witd dle Oualitht ves Das
feiug. fiiv biefe BVevanderung von entfdjeivenver Widjtiglelt fein;
bler, tm abftratten Begriff, tdnnen wir dbavon abftvakhiren und

‘wesden gugeben mbffen, vaf tm Begriff der Ouantitdt die Gleidye

gitltigteit gegen . vie @renge liegt, baf alfo diber jeve gefepte
@renge Hinaudgegangen werben fann.  Bermehrung ift eben fo
relatio alé Berminderung. Ein Duantum fann alfo vermehret

 werben, obne dag in thm al8 DOuantum eine Grenge ldge; o8

Taun timgefehrt vepmindert werden, ofne daf in {hm ald8 Ouans
tum ein Anufhdven feined Dafeinsd lAge. Die Bermehrung fanm
alfo. in'8 Unenblidie al8 eime continuizlide Bergrdferung sunehs
men; eine Reibe fann '8 Unendlide Hin wadfen unv fiber
febe erreidite Grenge fofort DHinausdgehen; ein RKreid fann feinen
Radiud . §. feine Peripherie in's Unendlidje ausvehnen u. f. w.
@ben fo fann aber aud) die BVerminderung ald eine continuirs
lidge Wertleinerung in's Unendlide Hin zunebumen; ein Ouans
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tum Pfann -ffec febe eyveidte Gremze negativ Hinausdgehen; eob
tann, wie man fid) ausoviidt, in's Unendlide Hin theilbar fein;
febed rpeftivende Duantum ift immer nod) ein Quantum, an
weldem die Natur der Quantitdt, die duperlide Grenge gleiche
glltig vevdndern ju Ednnen, jum Borfdein fommen wmuf. Dasd -
Quantum felber ift durd) fein Wefen, die Duantitat, gleid) {efe
eine bidcrete al8 eine continuislide Grdfe. O ¢8 vesmehst
ober vermindert wird, ift jwar eine BVerdnverung feiner Bes
_ gvengung, allein e8 felber erhdlt fidh) in diefem Unterfdyied.
Hierausd folgt, daf der Begriff eined Marimums ober Mis
nimumé ein velativer ift. Unter befinpnten Borausfepungen
witd allerdingsd ein concreted Dafeind eine Grenge feiner Grdfe
nad) bem einen und anberen Ertvem Bin zeigen. In den Bers
Baltniffen, weldhe von der Willtle ves Menfdhen abhdngen, wied .
eln Minimum und Mavimum pofitiv fefigefest 3. B. ein WMini-
mum und Marvimum der Sttafe ober Belohuung, der Dienfts
geit u. pgl.  Aber aud) in der Natur durdlaufen dbie PhHano.
mene eine Scala von einem Wintmum zu einem WMarvimum, fo
baf wir a priori ein Kleinfted und Grdpted ju finben ervoarten,
Unter den Jnfeln 3. B. muf eine die Ilingfte, eine die breitefle,
eine bie dem Ureal nad) Fleinfle, und umgefehrt eine die Py
jefte, eine die {dmalfte, eine bie grdfite fein; unter ben Bergen
ber Grbe muf einer der niedrigfte, einer der hddifte fein; unter
ten Planeten muf einer dle wenigften, éiner die meiften Tvas
Banten Haben u. f. w. Allein foldje Begrenzungen find Aufers
lidger und oberflidlider Art. Sie Fdnnen fid) verdndern. Dann
teitt ein andere8 Quantum al8 Minimum ober Mazimum ein.
Das WMinimum einer Strofe fiir dadfelbe Bergeben ift in den
verjdievenen Epodien einer Gefepgebung und nod) mehr in der
BGefepgebung verfdicdener Bdlfer ein ver{dytedened; nidt weniger
ba8 Marimum. Wenn der Beograph eine Infel nady ben genauften
Meffungen fo cben ald die Feinfte feftgefest Hat, fo hindert nidyts,
paf nidyt tn dem ndmlidgen Augenblid fidhy aus vem Schoof ded
Meeres eine nod) fleimere erbebe. Sa, e8 entfiefen die Schwies
vigleiten, ben Begriff der Infel feftzubalten. Soll man eine .
au8 vem Wafjer Hervorvagenbe breite Feldtuppe aud) nod) eine
Snfel ober nur cine Klippe, ein Riff nennen? . § aud) tm
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Gmipiriiden, obwohl' e8 gany ypofitive Beftimmungen uldffg
madyt, Bleibt. der Begriff eined Grdften und Kleinflen relativ,
Aber von diefem Begriff ded Marimums und Minimums
ift derjenige nod) unterfdyleden, twelder daburd) entfleht, dap dasd
Duantum al8 etn verdnderlidyed in’s Unendlidie hin grdfer
ober Eleiner witd. JIn fener fo eben betradjteten Nelativitdt
wird, wad als Grdfited over Kieinfted gelten folle, durd) bie dus
ferlidhe Vergletdhung gefegt. @8 Ffommt alfo auf dad Bers
Baltnif der Grdfen an, bie mit einander in Bergleid) treten,
wedhald e8 mglid) wird, daf, was in eciner Beziehung ald ein
Grifted erfdjeint, in einer andern ald ¢in RKleinfte8 und umge:
fert fih zeigen Tann. Wenn aber ein Ouantum feine Grenge
affiemativ ober negativ in’d Unendlidhe auffhebt, fo wird Feine
beftimmte @renge, fondern dad continuirlide Ber{dwins
ben der Grenge gefept, b. H. dad, wad dle Dualitdt ber
Duantitdt fdberbaupt audmadt, dle gleidghltige Bevdnderung
ber @renge. OB bdied pofitin ober negativ gefdyieht, dndert in
ber Sadpe felber, in ter fletigen Verdnbderung, nidhts. Las
Marimum und dad8 Minimum find fd) Bierin ald unendlidpe
gleid), Sie find der actu exiftivende Widerfyrud), daf fle,
inbem fle fih eine @renge fepen, diefelbe ugleid) aufheben. Dasd
®rofie wird in’8 Unendlide hin grdfer, dad Kleine in’s Unends
Tidhe Bin Fleiner, allein in fener continuirlidhen Bermehrung,
wie in dlefer continuirliden Berminderung, bleibt dad ununters
brodene Negiren der Grenge ver iventiihe Begriff. Diefer Bes
griff ift jebod) nidyt etwa nur etne fubfective Abftraction, fons
bern, al8 eine nothwendige BVeftimmung des Ouantums, Hat ex
in aller Realitdt, fofern fle eine quantitative und im Brocef

~ der Berdnderung begriffene ift, objectived Dafein. Inbem frs

gend ein QOuantum fid) in's Unbeftimmte Hin vermehrt ober
verminbert, fommt in {Gm bad Mebergefhen son Grenge ju
Grenge ald ein unyermeidlider Act vor. Die Duantitdt fann
nidyt af8 eine endlide, al8 ein Quantum, abgefdloffen werden
und dod) ift e8 ein Quantum, an weldem bdiefe Unenvlidfeit
exiftivt, in der fid) die Natur der veinen Quantitdt, dad eigents
lide Wefen be8 DOuantumsd ald eine8 Ouantums, offenbart.

Dag Quantuni begieht fid) in diefer Bevdnderung anf fid)
Rofentrany, Rogit L ) 13
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felbft, obne bamit feine Wegiehung auf andeve Ouantn cudjes
{hlirgen. Der Unter{died gwifden dem Duantum  einerfeits
und dem ALT oder bem Nidgts anverfeitd R vad unaufhdrlice
Qergehen und- Entfichen feiner Grenge felbit.

Run ift allerdingd in dex Wirklighleit Deided der Fall
Gin Ouantum fanu in dad Univerfum fibergehen ober e fann
1 Nidhtd werben; im exflern Fall verfdprinvet e8 in bie Uns
endlidhfeit De8 Raumé wund der [eit; in diefem dndert ed fein
Berhiltnif gu anvern Duantid und oft feine Dualitdt. Nehe
men wir 3. B, einen medhanifden Procef, {o evgeugt bderfelbe
eine Bervanderung, welde fidh) von den nddften Krpern, denen
fle fid) mittheilt, in alle {ibrigen weiter verpflangt und ald Bis
bration, al8 Wirme, ald Sdall fidh in's Unermefjene continuivt,
wenn aud) die Juntenfitdt ved Procefied mit der wadfenden Auds
behnung fhwider wird, &8 muf Hier alfo eine Verdnderung
bed Quantums gefept werben, die {iber feded erveidhte Marimum
in’s Unendlide bHinaudgeht. Wenn wir ein folded Uebergehen
in ba8 Univerjum audy al8 ein ju Nidhtd Werden ded DOuans
tums, al8 eine Jerftreuung ober Sidyverlieven bdeffelben in dad
Nichts betradten, fo dirfen wis dod) nidht vergeflen, baf died
nur eine Formel fitr die Gleidgliltigleit ve8 Wnerthes ift, bden
bad Duantum fiix und durd) feine continuirlidye Aufldfung ems
pfangt. Nebmen wir umgekebrt ein Quantum an, welded fid
continuirlidy vermindert, fo iwird veeller Weife entiveder fein
Verhiltnif zu andern Ouantid over aud) feine Qiualitit fid)
dnbern; e8 iird der Unter{died 3wifden ihm ald éinem enbdli-
djen Ouantum und gwijden vem Nidyté in ver Tat ju Nidyts
werden. Wenn eine gerade Linie fidy eiver Gurve ndfert, fo
muf ver Raum eifden ihr und der Gurve ein immer Fleines
rer iverden; die gevade wird endlid) eine @Entfernung von ber
Gurve erveidien, bie nod) einen Unterfdied pwifden huen fept;
biefer Unterfdiied ¥ann aber unendlid Flein werben d. 6. er
fann julegt fidy nid)t mebr ald ein endlided Ouantum, fonbern
nuy al8 eine flicfende Grenge Beftimmen, Jnudem aber audy
biefer . Uebergang #d) aufbebt. wirk aud) diefe Unendlidhfeit der
Differen aufgehoben. RNebmen wiz nun weiter an, daf die gevabe
inte, inbem fle fidy einer Gurve ndfert, diefe nup in elnem eime
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pigen Puncte berdhrt, fo iR dlefer Punct offenbar beiben e
aben gemelnfam. @ (R ibhre Coineldeng und 8 fann alfo wis
fhem ibnen widit owhr ein fie nod trennender Ranm vothans
ben fein. Hiermit ift nber aud) dle geradbe Linie nidyt mehr
eine $inie fhlechtiveg, fondern fann vie Qualitdt einer Tangente bes
tommen. Ober wehmen wie einen verbunflenden Waffertropfen,
fo muf alletdings ein WMoment elntgeten, in weldem er nod
alé Waffer eriftivt, preifden ibm und dem NidhHts alfo nod) ein
Unter{dyiecd vorhanden ift. Diefer Unterfdhled muf, bei fortges
frgtee  BVerdbunflung, unendlid) Clein werben, gulept aber wird
aud) der unenblidy Eleine Reft tm continutrliden Uebergang su
elrer verfdmindenden und von dlefer jur verfdhwundenen
@Sidhe werden. Die Dualitit ded fiiffigen Suftanded wird cone
tinuirlidy in dle bed elaftifden fibergegangen fein. Der Waffere
tropfen ift negatis alé Fropfen ju Nidhts gerworden, well er
pofitiy fid) in @ad vermwanvelt Hat.

Aus dewm Wefen der Ouantitht exflren fidy die verfdjiedes
nen Yuddeiide, in welden die Wiffenfdhaft dad Uebergehen bded
Owantums in dad continuizlide, fet e8 pofitive ober negative,
Wufheben feines Srenge darguftellen gefudyt hat. Sie veveinigen
fi in der Tenbeny, ben Unterfdjied alé cinen Unterfdhicd u
fegen, bev gugleid) fein Unterfdjied mebr ift. Gr wird baher ald
ein Quantum gefdyilvert, bad Tleiner als Null fei; ald cin
Werth, vem man vernadidffigen Ednne; ald eine Srdfe,
bie in Berhkltnif ju feber beftimmien eineverfdymwindende ift;-
alg eine Grdfe, deven Grenge ol eine werdende flieflend, eine
Fluente und ald Function derfelben Flurion ift; als ein
Differential, weldes ven im Bergehen begriffenen Unteridied
begeidmet; ol8 bod Marimum ver Anndherung an die Grenge
w f w. Die Wiffenfdiaft mufte uerft auf bdiefen Begriff ftopen,
ald fie in der Gleatijhen Philefophie unternafhm, die Bewegung

18 Feugwen, demn in der Bewegung eriftirt. ein continuirlided

Yebergehen. Die Senpnifdyen BPavadorlen wurgeln hierin. Dez
cimfodye Begriff ded quantitativ Unendliden in diefer Veftimmts
beit Fomunt, anferes Meinung nady, zuerft bei Platon im Pars
menided 456 in fenem berlihmten Ausbrud bed Z€aigrzg vor.

G neant taffelbe ein feltfamed Wefen, weil :B weder ald
S ¢



196

Stillftehended, nod) als fid) Bewvegendes, nod) ald in ciner Seit
©eiended fid) vevdnbern vitrfte. Dad , BPIdglid),"" wie H. ML
Ter und ©teinfhart (1852, Hl., 371) fiberfegen, ift ein ders
artige8, baf bad Seltfame fidh davausd nad) beiven Seiten
vexdndert. ,Denn ¢ verdndert fidy nidht aus dem nod) ftillebens
‘ben Stillfteben, nody aus dex ned) fidhy betvegenden Bewegung;
fondbern bdicfed feltfame pldglidie Wefen Hat, Feiner [eit angebrig,
feine Stelle jwifdhen Stillijtand und Bewegung, und in fie  und
aud ibr vevdndert fid) vas fid) Bewegende in ein Stillftehen und
bad Stillftehende in ein Vewegen.” D. B. 8 ift der Wiverforud
pothanden, vaf dad Quantum einmal al8 ein {oldyes eine Grenge
bat; fobann aber, indem e8 fiber feine @renge Hinaudgeht, ELeine
Grenge Bat; weil e8 aber dod) feine Grenge nur continuirlid)
verdnvert, fo Bat e8 gugleid) im Berdndern eine perennirvenbde
Brenge.  Died Verhaltnifp erfldrt aud), wedhalb fiir die arithe
metifde Behandlung die fogenannte Grenzenmethode ein fo
grofed Jnterefle Haben Founte. Leibnip Gehauptete, bdaf ein
tn etnex  gefdioffenen .Gurve entbhaltened Polypgon von unendlid
pielen Seiten alé mit der Curve ufammenfallend angefehen weys
pen fdnnte. ' Curve und getave Linie find qualitativ verfdyieven.
Gin Polygon fann alfo niemald in eine Gurve aufgehen. Hat
pa8 Polygon aber unendiid) viele Eeiten, fo wird dad Marimum
bedfelben gwifdhen feiner Begrengung und der Curve nur nod) ein
Minimum  itbrig laffen, bad jzwar nidht Nidhtd ift, allein ol8
ber Null gleichwerthig angefefen werben fann.  Minimum {ft
ber Auddrud fiir dad Marimum der BVerminderung, dem eln
Duantum fid) al8 Decrement ndbern fann, ohne Null ju wers
ben, fowie Marimum der Ausdrud fitr die BVerdnderung ded Duans
tumd al8 Jncrentent, ofne in vem fletigen Aufheben der Grenge
fidy al8 Quantum aufgugeben. @ben dedwegen ift audy ver Begriff
bed Unendlidfleinen bderfenige gewefen, bder Bier bdie Hauptrolle
gefpielt Bat, wie 3. B. bei der in'8 Unendlidie fortgefepten Theis
Tung der Seiten eined Polpgonsd die vielen Seiten ulept fo Flein
tverden follen, baf fle al8 mit den Puncten der Gurve ufams
menfallend angefehen werden Ednnen. Dad fidh Wiberfpredjende,
bie gerade Qinie und die Frumme, foll durd) die Fiction veveint
fein, vaf die Gurve aud unendlid) vielen unendlid Feinew Geraden
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beftebe. Wenn die IeilbarPelt der Materte in’s Unentlidhe Hin
ebenfalld cine fo grofe Rolle gefpielt Hat, {o liegt died unfireitig
bavin, baf man in Gedbanfen vad durd) bie TYheilung gewons
nene Quantum in’8 Unendlidie Hin dex ndmlidhen Operation unters
wexfen fonnte. Aber nur in Gedanfen, venn bdie Realitit wivers
fpridit einer folden continuirliden Fheilung. Sie langt beim
RNihtd an. Die Veremwigung der Taqutologie ded Iheilend fann
nur in dem gebanfenlofen Denfen feftgehalten werden. Bei den
povervdfnten Senonifden Irugfdlisffon wird in folder Weife
theild Der Punct im Raume, thelld dex Moment in ver [eit als
in fidy unendlid) gefept. @egen die Theilbarteit der Materie in's
Unendlide Hin Bhat die Wiffen{daft eine anbdere Fiction erfonnen,
bad Atom, bad, ald ein unendlid) Fleined, nidt ein mathematis
fdher Punct, und dod) ein aller finnlidgen Wabrnehmung uners
veidybares, untheilbares, vaumerfallenved Gtwasd fein foll. @8
foll al8 bad einfadyfte Dafein unverdnderlid) fein. Die Verlindes
rung foll nur in dle Sufammenfegung ver Atome fallen. Kein
Atom foll fich reeller Weife aufldfen fdnnen. Die auferorvents
liden Sdymierigleiten, weldye fid) Hieraus ver wirtliden Grfahrung
gegeniiber evgaben, fonnten nur durd) neme Fictionen fdjeinbar
geboben werden. Die Temperatur 3. B. debnt alle Materie aus
ober 3ieht fle jufammen. Sollten nun bdie Atome aud) bem Gefeg
ber Whrme unterliegen? Dann wiren fle fa verdnderlid). Man
erfand Daber den Unterfd)ied von primitiven und fecundiven Atomen,
ble von primitiven jufammengefept fein follten. Jfnen-gab man
porjugdweife den Namen der Moleculed, Diefe gufammengefegs
ten Molecularatome follten nun. expandirt ober contrabirt werben
tnmen u. . w,  Fiiv den Thatbeftand ber Grideinungen wurbe
burd) foldye Erbidtungen: nidit ver gevingfte Aufidluf gervonnen,
allein indem man die WirklichEeit mit {oldyen Hinftliden Borauss
fegungen belaftete, erfreuete man fidy an thnen ald an eracten
@eflGrungen, Der Kern diefed atomiftifden Uprioridmus ift ver
* Gevante bed Mintmums. Daf dad Minimum Realitdt Hat, ift
unlengbar, aber bdiefe Realitdt it nur al8 eine merbende und
baber {ich aufbhebende.  Diefer Begriff ift ¢8, der dem bes
Rtomd eine -bedingte Walhrheit verleibet. E8 exiftivt nur ald ein
miftebendes und veygehended, nidt aber ald ein gleidhfam eifexned
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DBieh tm Inventavium der Phonomeno, Sasd QtﬁmmlaI ift die
Wahrheit ded Atoms,

Anmerkungen,

@8 fel geftattet, Bier einige Puncte in dex loferen Form ven
YfAnmerfungen u befpredien, weil fle einen mebr exoterifden Ghas
valter Haben.

1) Meber die Q!nmmhlwg arithmetifder Formen
auf reale @egenftlnde. Die Feftigleit und Klmrhelt, weldye
in ben quantitativen BeRimmungen legt, muf unwilifdriid) ju
bem @cvanfen fahren, dap fie e8 find, welde die Entwidlung
pe8 Realen beberr(den. Died ift der Grund alled Byrhagoreids
mus. Durd) bven Platonifden Timiod ik verfelbe tlef in bie
@uropdifde Naturwiffenfdiaft eingedrungen. Sofexn nun die
Realitdt eine quantitative Seite Hat, ift viefe Annahme awd
etne yollfommen bevedtigte. Sobald vaher eine Wiffenfdhaft anfdngt,
bad quantitative Moment ihres Gegenflanbed 3u unterfuden, wivh
fie audy auf bie funbamentafen Berhitniffe ver Brife juriids
gelien mitffen. Gontinuitdt und Dideretion, der Procef dey Reibens
bilbung, ber Unteridhied von Diffeveny, Duotient und Poteny, don
Yinter{died ber arithmetijhen unv geometwifdhen Proportion und
Progreffion, die Vergleihung der Quanta, dle Gfiederung dos
Berhiltniffe, die Mnendlidfreit tn der Bermehrang over Bermine
beyung, wird fid) mehy ober wemiger geltend madien. Alkein hiee
i nun oud) bie Sdirante ju beradfidpigen, innerhald roekdper
bie Duamlitdt ifhre Herefdaft ald cine Jegitime ausfibin barf,
" Diefe wive um fo- groger fein, fe todter und duerfidier dad Reake
ift, an weldem fle Hewoortvitt, 3In ber Medjami? wish fo folge
lidy den abdquateflen ©toff befigen. Sm Phyfttalifdhen wird fle
bte foecififdhe Omalitdt {don ald einen gleidbereditigten Factow
anguerfennen Baben, 3Jm Organifden Bingegen wird das feben
fid) Dbeveitd. ald cime incommenfurable Gvidfe peigen und in aflen
geiftigen Beehdliniffon wird die Shwierigfelt, fie dem Salemt u
unteywerfen; mit der gedfirn Gniwidlung der Freiheit wadfen.
Man Faun daber bdio abfizacten GSdemats ber Ouamtitdt nidit
ohne Weitered auf 2a8 Gonceete {ibertrogen, fonbern 8 bebarf




198

Bler febedmal ciner Gefondern lnterfudbumg, die Juldffiglelt zu
cemittein. Dev avithmetifde Aprioriémusd Hat ver ridtis
gen Anffaffung der Tbatfadhen mindeftend eben fo viel Jwang
angethan, als der logif=metapbpfifdhe. Die BVorausfegung, eine

. gewifie ProgrefRon oder Propertion in bder Planetenveihe, in bew

demifden Rabicalen, in dem §Ypfometvifden BVerhiltniffen dex
Gede, in ben UWlterdufew n. {. w. ald leitende Regel ju finden,
Bat ju den natuvividrighen Syftemen geflbrt. Die Realitdt wmuf
jeves eingelne Moment in feinem Verhdltnip jur Iotalitdt ents
wideln. Sie muf nod) mehy leifen, ald nux eine einfadye Reife
obex cine einfodye WBroportion devieRellen. In ihrex vielglichs
rigen, siclserfdlungemen Univerfalitht fann fie den Hhern Sufams
menfang oft nur durdh Syriinge, dued) Anomalien, durd) Peys
tusbationen evseidyem; die in bev Harmonie ded Bangen feh vedits
fertigen. _

2) Heber die mathematifde Biction. Die mathemas
tifdhe Wiffenfdaft befigt an der Fietion ein HIHR inteveffanted
Mictel, fid fiber die @dranle u erlebon, welde ihr durd) die
abfivacte Fegel entgegengefept wirh. Die Fiction ift feine HyYpos
thefe, weldje Wnforud davauf madt, in Uebereinfiumung wit
beus fdon enetfannien Wabren fid) eventuell ald Gefep vedytfers
tigem 3w Thnnen  Sie iR widdmehr im bewuften Widerfprudy
mit vem Factifhen. Sie ik eine Annabme, deven Wabrheit nur
alé: eine prowifoeifde, {deinbave, inkerimiftijge, iluforifde gefegt

‘wish, um 23 fiw den WerRand Unmiglide fliv die Veruunft
- witflidy v wmaden.  Gie (defit 3 B imagindre Gsdfen,

V3. Der Begriff wed Umendlidien ift o8 vorndmiidy; duxd)
welden fid) pie Wathematit von Sey Sdranfen der EndlichPeit
Pefwedet. Sle evveidit hadwrdy, wie fle o8 auddriidt, Boviheile
flir bie Bepondlyng bed Buveifes. Was fle aber BVortheil nenns,
ifh ta ber That 96d Webergehen der @rtveme in elnanber,. Die .
quentitative Perduperymg vermittelt die Gineit der qualitativen
Gugenfige.  Wawm 3. B der RKeeld ald unendlich Thein gefept
with, fo baf Geutzum ynb Peripherie ufammenfallen, fo iR cin
foldice RKreld wisllih nux ein Punst; nm Keeld gu fein, mite

- Gentrum wab Berinhoric Ry untesidieivon; “die Fiction 1EGt beive
 pufammenfallen, awhilt abey i ihves Ginheit ven Vmterfien. Wean
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bie Adfe eined Kegeld mehr und melr abnimmt, fo- wird fie ends
lidh mit dem Wittelpunct ded . Kreifed, der feine BVafid audmadyt,
gufammenfallen, Reeller Weife wird alfo gar fein RKegel mehr
bafein, allein dle Fiction nimmt in der Kreidebene nod) die Eris

fteng be8 unendlid) Flein geworbenen RKegeld an u. f. w. - Dey-

RKreid ift 98 Gegentheil einer Gevaven. . Wird aber der Kreid
.al8 unendlid) gefept, {o Fann feine Peripherie einer Geraden gleidys
gefest werden. Die Mathematlt weif natlnlid) febr wobl, baf
pie Peripherie eine Gurve fein muf; wenn aber ber Kreid unends
Hd) grof ift, fo ver{dwindet ihr dle Qualitht ber Gurve. Die
Mathematif, viefe ernfte, verflindige, exacte, begriffdftrenge Wif«
fenfdaft, andelt in folden Fictionen, wie Jemand, ver ity gewdhn+
lidy ber Auferften Oefonomle nadjlebt, allein im vedjten Augens
bli€, am vedyten Ort, {deinbar leidtfinnig, verfdwendet, um defto
mehr gu gewinnen, .

3) Dte arithmetifde Tednil. Wer die Anufgabe der
Metaphyftt evivdgt, wird fidy nidt wundern, in ihr die Entwid.
Tung bed Begrifis der Grdfe zu finden. Gr wird aud) jugeben,
" baf dle Grundlagen der Arithmetit darin enthalten fein mbffen.
Hlevaud folgt fedod) nidht, daf bdie Metaphyfit die gefammite
Arithmeti? darftellen miiffe.  Der Unterfdied ndmilidy jwoifdyen
Betben Dbeftebt darin, daf die Metaphyfit ywar die Wiffenjdaft
ber Duantitit begriinvet, baf aber dte Urithmetit die Wiffens
fdhaft von der Kunft ift, quantitative - Befimmingen der
Redynung su untermwerfen. Diefe Kunft fithet ju einer weits
lauftigen Tednif, mit welder die Philofophle nidyts mebhr u
thun Bat, an welder Bingegen die Arithmetif vad Fundbament ifhrer
relativen Selbftftdnbigleit befigt, Jebed Moment, da 8 an- fidy
Fotalitht, fann Bler gu einer in fidh HOHR mannigfaltigen Welt
fidy audweiten, 3. B. der Brud), der Decimalbrudy, der Logariths
- mu8, dad Potengiren, vad Navictren, die Primzabl, dasd binomifde
Berhltnif u. f. w. Gine befondere Modification empfangen alle
biefe Formen nod) durd) die pdvagogifden Ridfidten. Weldye
Breite entfleht 3. B. nidyt allein dadurd), daf man den Kindern
bad Redynen durd) eine fogenannte Benennung der Jahl angichen=
ber ju madjen und fie fliir dad praftifdie Leben damit vorubes
eiten fudyt! TMan verweilt Bet diefer Form oft fber Bebiibr.
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Grft mbffen die Kinder 3dbhlen fHiberhaupt lexnen. Sie Haben alfo
Bet ‘Den Saflen 1, 2, 3, 4 u. {. w. fidh nidyts, al8 biefe einfadpe
Beftimmtbeit obne allen Aus{dymud® ver Phantafte einguprigen,
benn wenpt man aud) von der Sinnlidhleit ver Jiffern fiir die
Borflellung fpridit, fo ift diefelbe dod) eine ganz und gar abftracte,
weil bdie Jiffern -veine Seidhen find, deven Geflalt ald foldye Feinen
eigentblimlihen Sinn Hat. Hlevauf folgt dasd Grlexnen bed Eins
mal @ind cbenfall8 ofne alle BVerfinnlidung. I/ durd) vasd
Rumeriven flir Avdition und Subtvaction und durd) dvad Gine
mal @ins flir Multiplication und Divifion . bie Grundlage gewons
nen, fo folgen die vier Species ded Redhnend wicdernm obne alle
Bugabe flir die Phantafle. MMit der Regel de tri aber beginut
pas8 Rednen mit fogenannten benannten Sablen bdie Bhantafle
ber RKindber aufjuregen. Dad veine Ouantum wird dvon Aepfeln
und Niiffen, von Sdaafen und Gfeln Gegleitet; Reifen werben
gemadyt, auf benen man alle BVehifel veé Tvandportd duvdyges
fraudyt; erftaunlidhe Berbefferungen an Grdben und CHauffeen
. werben in Gemeinfdhaft mit HRlfreidhen Nadhbarn uniernommen
u. f. w. Diefe Benennungen der Sahl Andern an der Jabl febft
nifts. Sie find vollfommen gleidyghiltig. ~ Wiivden flatt dev
Aepfel Birnen ober ftatt der Efel Ochfen gefest, vas Erempel whve
bad nimlide. Daf aud) folde Uebungen vorgenommen werden,
ift gewif nidit obhne Nugen, BHauptfddhlid) wenn man dabei die
gangbaren Maafe, Sewidite und Mitnzforten den Kinbern gelfus
fig madt. Berweilt man fedbod) ju lange Bei bdiefer Stufe, fo
entyodfint man die Kinder u fehr von' dem bilblofen Abfractum
ved cinfadien Quantumd. Oft wundert fid) der Lehrer, weshald
Kinber tm Redmnen mit benannten Jabhlen juriidbleiben, die bel
ben elementaven Operationen fid) gany tidytig gezeigt batten. Gy
feinerfeitd vergifit, daf die Phantafle der Kinber in den HRoma-
men fddelgt, welde den nadten Sabhlen ur verflibrevifdhen Hirhe
gegeben find. Ueber diefem Grgehen tn den flir die Ouantitdt
al® folde gany jufilligen Borftelhingen vergifit dasd Kind feiners
feitd, baB e8 vednen foll. - B8 malt fidh die ihm gefdyildesten
Formen aus.  @ine Reife, die ju Fup anfingt und mit dem
DampiBoot endigt, tvebdy ein ju Tefimmereien verlodender Gegens
flanb! ‘Die ‘phantafiereiden Kpfe Bletben vaGer fehr- guriicd, dte
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plantafiedroneen, nhdlernen Fommen (fnen sen.  Gined guion
Tagd abex Degibt ¢ fih mun, daf dem Rinde gugemuthet wich,
fidy gang reine Grdfen unter dov Form von & uwnd b, ven m
und N, von ¥ und y voryufiellen. Died eyjdieint ihm unnathye
lid). Dad geRaltlofe a, wird ihm gefogt, tume alle mdgliden
@egenfidnbde beveutew; ¢8 fann fid) nidht evtveliren, die gefpenitifche
Bud)fcbenredynung u Peshorredeiven uud fidh nad) der fdhSuen
Welt purfidjufehnen, worin e8 dodh nody Aepfel und NiffF gabh,
wmit denen e¢in licbender Water, madh Haufe fowmnend, die axtigen
Riuver befdenkte.

4) UNeber vie Goometrie. WNater Arithmetit faun die
Wifenfdaft der Sahl mad) iGrem gangen Umpfange nerftanins
werben.  @ie- ift gogen vie Gleometrie die abftvactene, allgemeinye
Wiffenfdaft, yeun unter dlefer muf man dvod vie BWiffenidaft,
von der abfivacten @eftaltung ved Rauma verfleler; von
bor ebftracten b. §. devjenigen, bei weldper nod) bon der fpecififdy
wakvieden Grflillung de8 Roums und vem dey Bewegung aliges
feben witd,  Dieje Wiffenfdiaft wird nun allexdingd mit ey
Auithmeti® untey dem Titel ver Mathematif jufammengefapt, allein
fie madyt vody ebgentlidh cinen Iheil, wnd jwar den exflen, . her
Raturwiffenfdaft aud. Fe phagimetvifden, fRereometrifden
und tvigonemetrifjdyen Formen und Verhlltniffe eriftiven tn ey
unorganifden und prganifden Natur. Die Geometvie it dos
abftiracte Formenbud) derfelben, Die Natur vernrivllicht diefelben
nad) allan evbenflidgen Moglidhiciten.  Diefe Verwirllidung ift
bie angavandts Mathematit der Natur felber.. Der Auddud:
angewandte Wathematif, fix WMedanit, Statif, ARronomie,
mathematifde Geograpbie, it eigentlidh eln vedit plumpms. Krpe
Rallograybie, Ofteologly, Muftt, Asditeftur u. § w. it denn audy
angewandie Mathemanf. Weil nun Puuct, Linie, Ebene, Witpr
fel, Pridme, Pyrawmide, Kugel u, |. w weferntlidh Naturfoymen
find, fo fann die Figur fein Gregepfland ver Metaphyfit wnp
Logif fein, iu welde 3 B Wilvicl fie in feinem Shitewn bev
Logit Himeingejogen Hat, @8 fehlt nod) au cingy genmetifdpan @upn
widlung der Raumfiguretionen vom Punct W jum Glipfoin,
wie iy fle in meivem Softem ver Wiffenf@aft A78—191 auger
beuted fabe.  In Dicfen Formew GepridHt unflueitig ein. gothpepe




0
bhgrr Sufarmmenhang uny. immanenter Fortidieitt, ter body in
ber gewdhnliden Behandlumg, weldye villig gleidghitly gegen bie
morphologijdie Diakeftit nur Definitionen und Sdige abrupt
Pinter cinanbder auffellt, nidht davgelegt wizd, E8 foll dey Mathoo
matif aud) gar nidyt vad ihr eigenthiimlidhe Berfahren gmommen
werden, allein dafjelbe {dhlieft nidht aus, in dev Phileforbie eime
andere Darftellung bdiefer Formen cintveten u laffen, bdie man
fidh al8 eine compavative Anatomie und PhHyfielogie
berfelben denfen fann. Nun Hat bie Geometrie aber durd) Teds
' cavted bie Miglidykeit gewennen, die Verhdlinkfe der Raumfigus
vationen {w mebr over weniger einfadhen @leidungen audjudriiden,
Das Verhlltnif, in weldem dad Redited ju den Kreisfunctionen
fieht, die Bejichung per Oxdinate jur Abfciffe, die Dialeftit ded
Ucberganged endlidher @rdfen in bad Mnendlide, hHaben etne abfos
fute Arithmetifivung dey Geometrie miglidhy gemadyt. Sie i e
anafytiféen geworden. Die Gleihungen der verfdichenen Gvade
babem cinen geometvifdjen Wavallelidmué esfalten. Diefe Beyedys
uwng ift aber fein Gegenfland der Metaphpff und cber o wenig
fommt ¢8 in der Maturmiffen{daft auf thre Foermeln an, fondeyn,
fo umendlidhy widptig fle offembar ift, fo bleibt dod) flir jeme bex
Begriff ver Duantitdt fibexhaupt, filv dicje die Ergrandung dev
conftructiven @igenthiimlidgfeit dex Hormen die Hauptfadye.

3) Weber die Litevatur der phHilofophifden Mae
thematif. @4 if werbolivdig, wie wenig wahrbafter Jufams
sunbang in der philofophijden Ritevatur Derrfdp. S febt
Bieyin ver mathonatifhen. aufermventlidh nady, in weldpy bie
@rinnerung an die Entdeder uud BVearbetter der werididencn
Probleme fid) mit fo grofer und frudytbaves. Sabendigleit. forts
eht ynb die Spdtesn im vollfommenen BVewufitfein ihred Hiftoe
tifhen Sujpmmenangd, hen bedhalb audp in ber MWegel wit
gréfaves RKfngheit avbeiten GGt &8 foll biex nur im Borkeis
gefen an bie Besfudpe evinnert werhen, welde fliir die yhikofor
¥oiffge Vehapotung bey Mathematit nur bt und Deutfhen ot
hev Routifen Beriove gemadyt find: Verfud, bl und gpigem,
bop felmer vou den &brigen weif; jeder fimgt an, ¢I8 ob o
nitwald - Vusginges gedahs Hate, @8 gebdvon Pleher pmidift
vis Ggpitel in Fambert’s Unflteftonit ded Gafen und Giwe
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fadyen, 1771, namentlidy im gweiten Thell; ferner Kant’s A«
handlung &ber die Ginflihrung ved Begriffd der negativen Gyds
fen in bdle Philofophie, zuerft 1763, allein wohl erft gegen
@nbe be8 Jabrbhunderts durd) Yieftrunt's ©ammiung von Kant'd
fleinen Sdyriften befannter geworden unv febr ffarf von Sdyelling
flir feine Naturphilofophie benugt. Lambert aber fo wenig als
Sdyelling ermwdhnen ibrer. @8 folgt Kraufe’s Grundlage eined
vhilofophifden Syftems der Mathematif, wovon aber nur der
exfte heil: ' Grundlage der Arithmetik, 1804 erfdjien; f

nad) langer Jwifhengeit: Fried mathematifdre Naturphilofophie,
nady philofopbifdher Methobe bearbeitet 1822; I Wagner's
Drganon 1830, worin, obne affe Ridficht auf Fries, die ariths
metifdhen Beflimmungen ald Weltgefee gefaft wurven, letder
- Beengt durd) den Jiwang eined tetradifden Pythajoreifivenven
Sdema’s. Hegel Datte in der erflen Ausdgabe der Logif beveitd
1812 der RKategorie der Ouantitdt eine Hdhere fpeculative Fafs
fung abgewonnen und bdavan eine Abhandlung fiber den Diffes
ventialcalcul gefnlipft, die er in der gweiten Ausgabe, welde
1833 erfdhiten, &. 279—379, febr eviveitert und ju einer
wabhrhaft gelebrten RKritit der verfdjicdenen WMethoben und bed
Sweds bde8 Calculd umgearbeitet Hatte. - Der nddyfte, ber von
Pegel audging, obwohl er ihn aud) in wefentlihen Puncten
befampfte, war G. Frang: bdie Philofophie der Mathematif;
gugleidy ein Beitrag zur Logit und Naturphilofophle, 1842,
Died Bud), in einem rauhen Styl und feden Jon, aber voller
fad)lidhen Ginfidyt in' reinfler Wahrheitsliebe verfaft, enthilt vies -
le6 DWortrefflihe, dad nod) gar nidht jur Wirkfameeit gelangt
ift, weil e8 fo gut al8 unbefannt geblicben ift. Die Wivers
fprfide in Hégel's Auffaffung der Mathematit unterwarf ein
grofer Berehrer deffelben, ein Schiller ved Mathematiferd Jas
cobt, der leiper bBald davanf nod) vor feinem MWMeifter flath,
G Huhn; einer {dharfen Keitit im KInigsberger Literaturblatt,
1844. Mr. 21—25.' Ueber die philofophifde Bearbeltung ber
Oberfldden gveiter Ordnung find bdarin febr beadtendwerthe
Winfe gegeben. Die Tlepte Hier ju nennende Arbeit, bie wWweber
von Hubn nod) von Frany, wever von Wagner nod) von Fried
etmas welf, ift die von §. Sdwary: Berfud) einer Philofos
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phie ber Matbematif, mit etner Keiti vev Anfflellungen Heo
geld {iber den. Swed und die Natur der Hdhexrn Analyfis 1853,

Der Grad.

Sm abfteacten Denfen fann ber -Begriff der Grdfe ofne
Riuditht auf bvie Oualitdt ded . Dafeind fefligebalten twerven,
allein, wie fhon mebrfadh evinnert werden mufte, in ver Wicls
TidyBeit exiftirt Feine Quantitdt, welde nidt die Grdfe eines
qualitatio Beftimmten Realen wirve. Die Luantitdt ift vie Qus
Bere, -gleidgiiltiy verdnderlidie Grenze be8 Dafeind, worin o8
fi) mit einem andern Dafein vergleidht, Seine Srenge FLasin
fidy alfo verdnbern, obme daf e8 fid) in feiner Dualitht verdns
bert. Diefe fann fid) im Unterfdjied ver Aufern Begrenzung
vollfommen gleid) Hleiben. @ine gerade Linte 3 B. fann Ilan-
ger ober Firger werden, o ift fie dod) immer eine gerade Linie;
¢in Gous Pann mehr.oder weniger Simmer ober Stodwerfe Has™
Ben, fo ift e8 immer ein Haud; ein BVaum fann mebhr ober wes
niger Hod) fein, fo ift er immer ein BVaum u. {. w. Die quans
titative Verfdjievenbeit alterivt nidt die uefpringlide Beftimmts
Beit. @8 ift aber mdglidh, vaf die Ouantitdt der Oualls
tdt eined Dafeind fid) in fid) dnderg, obne baf e8 in feiner
Dualitit fberhaupt fid) dndert. Dann entfleht ein neuer Bes
grifi der QOuantitdt, ver Begrifi de8 Graved. Die Vevdnberung
ndmlich der Grdfe der Qualitdt in fidy felbft ift al8 eine quans
titative yugleid) eine Uenberung dber Qualitdt in fid. Im
Algemeinen jwar bleibt fie diefelbe, aber im BVergleid) bed Une
terfdyteed threr Grdfe qualificivt {te {id) anbers. Um
biefe Differen audbriiden zu fdnnen, unterfdeiben wir bad
Quantum al8 extenfived nnd intenfivesd. Dad ertenfive
foll a8 rein duferlide Quantum bejeidynen, in weldem die
Lualitdt fidy gleid) bleibt; bad intenflve dle Bejiehung der Duas
litht ouf fid) nad) der quantitativen Differeny ihrer {elbft.

In der WirtlidyPeit ift e8 natliclidy ein und daffelbe Dafein,
weldyed nady Anfen Hin ald ertenfloed, nad) Innen ald intenfis
pe® erfdeint. A8 extenfived PTann 8 feine Grdfe Hberhaupt



verdnbern. Dieft Verlnderung Hat, wie wiv gefehen Haben, el
@streme, ein Mazimum und ein Minimum, pwifden deten
alfo aud) elne von {hnen gleid) weit entfernte neutvale Mitte,
ein Jndifferengpunct, ein mittlerer Durdfdnitt, vor-
banden ift. -Das Marimum und vad Minimum find die Gren-
gen der Grifteny be8 Dafeind in felner allgemeinen Qualitdt,
Qber weldye Hinand e fidy nidht in berfelben exhalten fann. G
bebaret 3war al8 Dajeiw, aber 8 vevdmbert dann bie Dualitde.
Bu biefer Berdnbesung bewegt 8 fid) aber in fidy fetbft durdy
vine Berdnderung, bdie eine Unndherung bald nad) ber einen
bald nad wer audesn Seite feiw Fann. A8 ein Duantum if
8 in fid) felbR continudvlid); e gebt ununterbrodyen in fid) al8
Ginbeit fort; eben fo febr aber enthllt e8 in fid) bad Moment
ber Didesetion; eB wnter{dwibet fid) in dle Bielheit feiner Thetle,
- bie wir wmit Radiidt auf vas Marimum oder Minimum Grabde

b. b Stufen nennen. Dad Dafein thellt fid) alfo felber in
vine Angahl von Unterflicden, dte ¢8 unter einander vergleidht.
@in Grad ift ein beflimmter Punct ved Dafeins, der die Mitte
goeter anbter audmadt. In ihver Grenge hat er nad) Unten
und Oben feine Veveutung. A8 ein Moment ver continuirlis
den @inbeit ift ev ein cinfadjer Forvtgang von Pumct in Punct;
ald didcrete Grdfe ift er ein Punct fir fidh. Dout erfdheint o
- o8 arithmetifde Progreffion, bler al8 geometrifde. Dort ift er
ettt anfprudiiofed ®lied ver Reibe 1, 2, 3, 4, 5 u § w;
bier wird ev 3n. einem vornehmen Wefen, bad fiir fid) Heransd
teitt uad die ibm vovaudgefepten WMomente in fidy: al8 ibre Gin-
elt jufammenfaft, invem er jugleidy von ben nedy {ibrigen fidy
fdarf abfdneidet. Gr witd nun 3. B. -gum dritten Grad. Als
britter Debt er Dem erfien und iweiten in fidy auf und fegt fidh
gegen ben veiten und vierten al8 Gremge. Dad Duamtum dret
ik boffelbe in fener wie in diefer Beftimmtheit, aber dret Grade
fegen mme cine Ungall von Graden, wabhrend ber dritte Srad
einen Punct der Scala ald einen entfdeidenden fefpt.

Worin liegt bie Guifdeibung? Davin, da§ in dem fo und
fo vielten @rad ble Oumntitdt eires Dafeind fidy felbft gm einer
QDualitdt feiner Oualitdt beftimmt. In dbem britten Gwnde ift
feine Mehrheit von Unteridicoen, Seime Menge von Swiden gos
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fegt. @, ofd der dritte, ift cinfadh Ju bdiefer Tinfadbeit iR
et aber nitht Blod eme quantitative Differeny, fomdern ald eine
foldye jugleidy eine Befomdere Umflimmung dey aligemeinen Ouas
Htht vime8 Dafeind, Maen famm bdaler fagen: vad Auantuen
418 ble quakitative Beftimnmng der Dualitit M den Gtufent~jwh ,
et elnem Mindmmm und Marimam it dex Srad. Won Sels
tm feinew Dibesetion Hat er in anvern Quantis, n Ver beftitnms
ten Angabl andever Brade, dle Vebingung feiner Grdfe anfer
fid). M8 emtenfived Quantuin gibt er nidt daé Brofiein fibers
Hanpt, fondern die Beflimmte @renge ded Grofen, dod Wiegrof:
fein, an, 3 B, drel Grade. Bon Seiten der Ginheit abes nimmt
er diefe drei @rabe in fid) al8 ber britte Gyad intenfiv gufams
mri. A3 @zad an fid) ift feber Dem antbern gleidy;
al8 befimmter Brad ift feder fevem ungleid und pwar
um fo viel Grabe, al8 er in Bergleid) gn einem andern gvds
fer ober fleiner iR, intdem er mebr wber weniger Grade in fid)
al8 @inbeit auffhebt. Sn diefer {dorfen quantitativen Begrens
gung enth@lt er aber jugleidy eine Berjdicdenheit der Dualitdt
von fid felber. Der Comparativ der graduellen Differeny
burdiwanbelt bie Scala der Abftufungen einer Oualitht bid ju
* thzem Winimum und Warimum. _
RNehmen wir 3 B. ben Kreid, fo ift er alg in fidh gefchlofe
fene Gurve ein Gontinuum. Died Continuum BHat aber die Migs
TidyPeit, feine Didcvetion aud fid) Gerauszufegen. Dad Eind in
ber RKreislinie nennen wir Grad und find fibereingefommen, 360
foldjer Unterfdyieve in im vorausdzufegen. Diefe 360 Grad has
Ben in jebem @rad ifren Anfang, in jevem ify Enbe; fle find
fid einanber vollfommen gleid) Sie beftimmen ben Kreid jue
nidft ald ertenfive @rdfe. Sobald nun abey cine beflimmte
Anzahl der Grade gefesit wird, entfiehen fofort qualitative BVers
Piltniffe. Der Kreis, in vier gleide Theile getbetlt, zeigt, vaf
mit der Quantitit ver Grade fid) die Dualitdt der Winfel dns
bert. @in Winkel von 70, 90, 120 Grad ift junddft nur
quantitatiy unterfdyieven. Der Winfel von 90 Grad Hat alfo
20 mebhr ald der von 70 u. {. w. Aber der von 90 ift ein
redyter, ber won 70 ein fpiger, der von 120 ein ffumpfer. Mit
bem flebengigften @rade wird alfo nidjt mebr eine blod extens
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five Veftimmung gegeben, fonbern, indbem die Sahl O .al3 die
Angahl ver Grade die nimlidye bleibt, wwerben die 70 Grade ia
bem fiebenjigften al8 in ibre Ginbeit gufammengefaft. Der
Gomparativ der graduellen Differeny ift natirlidy unmiglich, we
bex Begriff der Gleichheit eined Dafeind mit fidy mit-der Gris
feng deffelben ufontmenfdlt_ und alle Gntwidlung ausjdlieht,
3 B. fenfrediter al8 fenfredyt Fanu eine fenfredyte Linie nidyt
fein, bdenn ofne einen Winfel von 90 Gradben u bilben wive
fte eben feine fenPredyte; drefediger al8 bdreiecdig fann ein
Dreted audy nicht fein u. f. w.- Je concreter aber ein Dafein
ift, um fo. mehr fann in feiner Griftenz Realitdt und Begriff
audeinanber treten und badburd) eine BVergleidjung ded Grabed
permitteln. Man betvadyte die in'8 Mannigfalrigite gebenve Abs
ftufung der Temperatur, der Metallorydation, der Gefdywindigs
feit Der Luftbowegung, bder fpecififen Sdpwere, bed LUHtd und
ber Farben, ver Adne, der Sduren, ver Anlagen, Tempevamente,
Ghavaltere u. 1. w.

Bas Verhdltnif von Wmfang und Stdrke.

Der Ausdrud extenfly {ft von der Auddehnung im Raum
Hergenommen; intenfiv foll dad Gegentheil, die Sufammennahme
ber Audvehnung, die Goncentration derfelben fein. Unmittelbar
{iberfegen laffen fid) foldhe technifdhe Ausddriide nur mit grdfter
Borfidt, allein felbft wenn die Ueberfepung fidhy dem BHabituel
geworvenen Sinn der Whrter mIglidhft ndhert, bleibt etwad ue
tiid, wad einmal jum tedtmdfigen Gigenthum derfelben gevoors
ben ift.  Grtenflon und Intenflon beziehen fid) gar nidht mebhr
nur auf den Raum, fonvern Haben die Bebeutung erhalten, die
Pergleidung ver Grdfe mit fidh felbft in dem Berhaltnif von
Duantiidt und Oualitdt gu begeidnen. E8 ift mit Recht bemerft
worven, daf Grtenflon und Intenflon hidt verfdjievene Arten
ber Ouantitit find, denn e8 ift dasfelbe Ouantum, weldyes fid)
in der Grtenflon al8 Anzabl feiner vielen Unter{djiede, in ber
Sntenfion al8 Ginbeit einer gewiffen Unzahl fept. Soll daber
ble Intenfitdt von Gtwasd, angegeben werben, fo fann bdied nur
burd) Angabe der Anzahl von Unteridhieren gefdyehen, weldye
fle al8 ein beftimmter Grad in fid) auffebt. In diefem Grabve
fing die ihm vorangehenden nicdrigeren enthalten, wibrend ey




209

die G8heremvon fid) audfdilieft. Im Deutfdien nennen wiv die
Gxtenflon ber Grdfe thren Umfang, die Intenfion derfelben ihre
Stirfe. Die Stirfe wiyd nun, fe nad) der Oualitit ved Ounane
tums, nad) verfdjicbenen Seiten Hin mit fehr ver{diebenen Auss
briiden DBegeidinet. Sm abstracto werben wir -bamit audreidjen,
bap wir fagen, e8 fet etmad mehr ober weniger intenfly, ju Deutfd,
8 fei flirfer ober {dwdder. In concreto Hingegen werden wir
bie Vefdyreibung bed Unter{djieded aud der Natur ves Gegenftans
bed entnefmen. . Wir werden qunddift den einfaden Comparativ
ber Dualitit fepen und 3. B. fagen, bdaf ein Wintel {piger,
al8 ein anbderer fet.  Ober wir werden die Oualitdt mit einer
Berbilolidung {djilvern, indem wir 3 B. fagen, vaf ein Wein
feuriger fef, al8 ein anberer. Obder wir werben die LOualitdt
burd) ifre Werthfddgung beftimmen, indem wir fie ald niigs

~ lidyer, ald8vortrefflider, vollfommenes, Beffer u. {. to,

darafterifiven. Im Algemeinen werben wir unsd davauf defdyrins
fen, angugeben, ob etwad HIhex oder niedriger i der vors
audgefepten Scala flefe. Die Stirfe felber Iaft fid) nur durd)
ben Umfang meffen. €8 ift Gtwad nus fo intenfiv, als
ed extenfiv ift, weil in bem {o und fo vielten Grabe die bes
flimmte Anzahl der Grade enthalten fein mup. Died Verhdlts
nif bat in allen mathematifden, medanifden und phyfifalifden
Veftimmungen Pfeine Sdpwierigleit, weil fle einen exvacten ariths
metifdhen Ausdrud geftatten. Biele derfelben {dliefen ben Unters
{dhied der Grtenfion und Intenfion nod) gang von fid aus, Gin
vedyter Winfel 3. B, hat war 90 Grade, aber in fid) felbft
fann er Teinen Unter{dhieo der Oualitdt haben.  Gine gerade
Linie fann in fid) felber Unterfdicde der Lange Haben, allein ihre
Gervadhelt ift feined Unterfdjieved der JIntenfitdt fihig. Waffer
al8 Waffer Tann nid)t mehr odber weniger wifjrig fein, denn 8
exiftivt nur al8 die @inbeit einer beflimmten Menge von Orygen
und Hydrogen; fonft wire e8 nidt Waffer. Bon andern Flifs
figteiten fann man urtbeilen, daf fle mehr ober weniger wifjrig
feten, ndmlidy in BVerhAltnif zu den in ihnen voraudgefepten andern
Stoffen. Gold fann nidit mebr obder weniger Golb fein; 8 fann
reiner ober unyeiner b. h. mit anvern Metallen gemifdyt, aber

e8 fann nidt intenfioer fein u. §. w. Sobald aber die Eriftens
Rofentrang Rogit L 14
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gen in Verhdlinih pu einanber treben, Tamn bie Intenfitht fidy
geltend madien unb wirdb dann al8 eine grifeve ober Feineve
Grtenflon  erf@einen.  Sonnenlidht und Mondlidt 3. B. find
beide an. fid) vaffelbe LUdt, benn ber Mond wird ja von ber
©onne erlendjtet.  Aber vad. Sounenlidht it 300,000 Grave
ftarter, al8 vod Ridyl ded Vollmonds. Gold ift ein intenfivered
Metall, al8 Blei. @8 tann dabher mit Gold, weil o8 in fidh
cofdrenter ift, eine viel grdfeve Flidhe fiberzogen werden, al8 mit
einem gleidgen Ounantum Blei, Die Gtirbe eined Dyathed driidt
fid in der Angahl von Pfundem aud, deven ed Hebarf, lI;ll u
gerreifen u. . f.

Auf dem Gebiete der organifd)m MNatur wird die Ungabe
ber Intenfitdt um dedwillen fdywieriger, weil die corvelate Grtens
flon fid) nidt mehr mit Genauigleit angeben 1ft. In Verhilts
nif jur unorganifden Natur allerbingd tritt nod) eine fdyarfe
grabuelle Begrengung bervor. Pflangen und Thiere find tn ihren
Berbreitung8bezirfen an einen beftimmten Brettengrad gebunben,
aber die Intenfitdt der Lebendigfeit (Aft fi) nidyt mehr in abstracto
ald ein adbdquated ertenfived Ouantum firiven, wenngleid) ein
joldjes vorfanden fein muf. Vet einem Pferde meffen wir feine
Stirfe nad) vem Gewid)t der Laft, die e8 ju siehen, oder nad
bem Grade ber Gefdwindigleit, mit welder e8 einen gegebenen
Raum zu durdlaufen vermag. Aber folde Beftimmungen find
nur approrimativ und velatly, tweil bder Grad der Lebenbdigleit
fth nidht gleidy bleibt, fonbern von unenbdlid) vielen Bebingungen
al8 ein perennivend variabler abhlingt.  Died Pferd zleht fept
und Bier diefe Laft; ob e8 morgen, wenn e weniger gut gendhrt
fworben, in einer andern Atmodphirve, nad) einer voraufgeganges
nen Anftrengung, benfelben Stdrfegrad entwideln tdnne, ift offen-
bar problematifd).  Die Menfdhen Haben daber ein BVergniligen
pavan, {iber dle Stdrfe der Thiere Wetten anzuftellen und bie
ver{dhievenften Bdifer Haben 3. B. Hahnentdmypfe geliebt.

Nod) fdywieriger wird die Beftimmung ded Berhiltniffed von
Umfang und Stirfe auf vem geiftigen Gebiet. So lange in Die
fdtigleit ved Geifted nod) natiirlide Potengen, wie Rage, Tems
perament, Altersftufe, Gefdyledytdiffereny, cingreifen, ift nod) unges




figr eine gradielle SdHipung mdglidh. Sobald aber die Freifeit
al8 Freifielt Bervortritt, verliert fle vie MIglidifeit eined eracten
Ausbruds. Die Gradation an fih wird man nidt leugnen n«
nen; dle Yhatigleit bed, Geifted8 Hat aud) eine quantitative Seite;
alfein weil fie in fid) unendlid) ift, Gebt fie alle WeuBerlichFeit der
Begrengung in fid) anf unv e8 bleibt, wenn eine BVergleidjung
angeftellt wird, nur eine mehr ober weniger utreffenve Analogle
kber. @ine Vorflellung fann in einemMenfdhen ftdrfer, ald in
einem andeen fein; fle fann audy in {hm felber ju bdiefer Seit
Rérfer, al8 ju einer andetn fein; fie fann alfo verfdiebene Grave
ber Leblraftigleit, ver Deutlidifeit, ober wie man fonft fidh auss
prlide, haben. Uber wie foll der Gradb gemeffen rwerben? Eine
Fugend, ein Rafter, eine gute, eine Bife That, tdnnen fle in einer
Sahl mit Genauigleit bdargeftellt werben? Sebhn Tage Ge-
fingnt§ find flv irgend ein Bergehen bie Strafe; (ft bied extens
fioe Duantumr vad adiquate Gorvelat fitr dle Jntenfitdt deffelben?
§r. v. Sallet in feinen Gontraften und Paradoren, 168, fagt
gang ridhtlg: , RKann id) die Grdfe ded freien, thatenftarfen
Mannes In [ablen ausdrliden? Kann id) fagen: Chfar verhdl
fid jum Beutus, wie 7 pu 3; folglich it Brutus gleidy 3 mal
Gifar, dloidirt durd) 72 e divecter daber die Freiheit fidh
manifeftiet, um fo unguldnglider wird jebe quantitative Mefjung.
Diefe UnendlichPeit erfdheint darin, daf die Crtenflon ver Fhifti-
gent Intenfitit durd) BVevmittelung von Raum und Jeit ebenfalld
in bdle ‘Fufere Unendlidyfeit {ibergeht. Der Name eined Menfdyen,
ber eine welthiftorifde Ihat vollbringt, verbreitet fid) endlidh .;u
allen Bdtern. Sein Bild wird millionenfad) vervielfaltigt. Eine
©dyrift von welthiftorifdem Inpalt wird in jahlofen Eremplarven
perbreitet und in alle Spraden itberfegt. CGin grofe8 Kunftwer?
wird mit Millionen bezafhlt, well feine UnendlidyPeit extenflo {iber-
Baupt nidit gemeffen werben fann. - Der ungeheure Preid, den
ed allm#Mig erhdlt, ift nur eine unyolfommene Nadabmung feiner
unentlidien Intenfitdt, bie atferdem extenfly in feiner BVerlthmt:
Beit, in zabliofen Nadbilbungen u. dgl. jum Vorfdein fommt.
Um va8 wabrhafte Verhilinif ber Stirfe jum Umfang gu veali-
fiven, bebaef e8 baber flir geiftige Prodbuctionenegn ber Jeit, innere
Balb weldher- bann audy die Ausdehnung im Stauﬂ :rfv!gt. In
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ber finge ber [eit beriditigen fid) dbamn aud) die. Tdufjdungen
beé Augenblids fiber den witflidien Werth ciner Reiftung. -

Die Stufenleiter.

In der Gradation liegt eine Reibe von Unterfdjieden, die
an fid) einander vollfommen gleid) find, aber durdy ihr Berhdli-
nif ungleid) toerden, weil die Reibe von einem Minimum u
cinem Marimum auffteigt ober, wad bdaffelbe, von einem Maris
mum u einem Minimum finunterfleigt. Der eingelne Gyrad Hat
feine Bebeutung durd) die Entfernung, in welder er ju diefen
Grtremen flebt. Gine {oldye Gradbation Eaun nur t:ineﬂpatb bers
felben Qualitdt ftattfinden, wobel ¢8 jebod) auf dem Umfang der
Sphire anfommt.  Nehmen wir 3. B. dle blaue Farbe, fo ift
diefelbe einer HODHt mannigfaltigen Abftufung vom BHellften bis
gum dunfelften Blau fahig. Died find die innerhalb ihrer felbft
liegenden Unter{dieve. ONehmen wir aber die Farbe fiberhauypt,
o feben wir eine Abftufung vom Bioletten bi8 zum Gelben, in
weldjer verfd)iedene Farben bie eingelnen Grade ausmadyen. Diefe
Farben find al8 Farben qualitativ von einander ver{dyieben, aber
al8 Grave ber Farbe fiberhaupt find fle nur quantitative Beftims
mungen der verfdhievenen Wellenlinge und Gefdhwindigleit ded
Lidgp, durd) welde wir allein auf exacte Weife u fagen im
Stande find, wie fid) eine Farbe von der anbern unterfdjeidet.
In diefer Farbenfeala madit dad8 Blau nur eine Stufe bon
Stufen aud. Die Almdligleit ded Ueberganged von Stufe in
Stufe Hat bdie Borftellung der Gradation fiir dle Anwendung
auf alle Verhdltnifle empfoblen, in welder eine Reihe von Uns
terfdhteben vorfommt. @3 ift aber nidyt gu vergeffen, baf 8
fid bei Denfelben nid)t Blod um ein mehr oder weniger grof
fein Hanbdelt, fondern barum, baf die quantitative Differeny jus
gletd) eine ver{diedene Dualitdt der an fidy iventifdhen Dualitdt
audvrlidt. Diefe qualitative Seite ve8 quantitativen Unterfdjies
be8 begeihnen wir durd) den Yusdrud ves Niedrigern und Hi«
bern, ve8 Geringeven und Beffeven, ved Gewdhnliden und Bors
sligligen; mit folden Wendungen fpredyen wir bad intenfive
Berhalten aus. Die Fabrication liebt dafer die Devife: premidre
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qualité, aufevotbentlid). Sie ift freigebiger bamit, al8 die Na-
tur be8 Gehalted, den fie Gietet, e oft erlaubt, allein fle bes
fdwidtigt ihr Gewiffen mit der BVorflellung, bah e8 bHei dem
Menfdyen Hauptfidlidy auf die Vorftellung, auf die JMuflon dey
Phantafle, anfomme. Sie Mebt dabher woblgemuth thre Gtiquets
ten auf, die und den [ddften Gyad eined Stoffd verbeifen.
Grefte Oualitit, ober audy, wie die Befdheionere Sprache lautet,
qualité sapérieure, foll bad Marimum ver Jufenfitdt verfpredhen,
Diefe Ausdrudweife it gany ridhtig. Champagner von bder
feften Qualitdt und CHampagner bon der {dledyteften find beive
Champagner; fle unterfdieiven fich nur gradbuell; aber diefe Grabe
“find augleld) qualitative Differengen der Oualitit. [ebhn Grad
Wirme find cine Temperatur und dreifig Grave aud). Aber
breiftg @Grade flud, wie wiv ridtig fagen, eine gang anbdeve
Temperatur. - Wenn man daber bad Sdjema ver Stufenleiter
~ anwenbet, fo barf man nidt vergeffen, daf darin nidyt blod
eime arithmetifdhe Progreffion, fondern aud) eine Bergleichung
ber Dmalitdt mit- fid) felber gefept it. Wenn ein Kunfiwer?
hdber ald ein anbdered ftebt, fo ift 8 aud) fddner u, dgl. m.

Der Begriff ves Graded, madyt alfo den Uebergang in bden
-Begeiff ve8 Maafed aus, denn in iGm I3t fid) der Begriff der
Luantitit in den der Qualitdt auf, die nidt nur als bas Sub.
ftrat aller quantitativen Berdnderungen exiftivt, fondern in
welder aud) felber eine Verdnderung ver Grdfe mdglicdh ift, dle
fle andetd qualiftcirt.

Drittes Capitel.
, PModalitat,

Unmittelbar ift dad Sein qualitatly in fid befimmt. Das
fein unterfdeidet fidh von Dafein durd) feine Qualitit. Dasd
-Dafein begleht fid) bedhalb durd) fle, indem e8 in ibhr ald ein
anbeved gegen anbdeved fid) fept, auf fid) jurid. &8 fAllt mit
felner Qualitht a8 feiner Grenge nadh Sunen und Aufen jus
fammen. @8 ift etn Gind, Die Oualitht exiftivt alfo al8 ein
Duantum. Das Ouantum fann ein in fid) unendlidhed oder
tin endlidied ober ein' endlidsunendlidied fein, fo bleibt bod) bie



